
Linearna algebra, ispit septembar 2, tok 1O2, 18.9.2021
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a+ b ab 0 . . . 0 0
1 a+ b ab . . . 0 0
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0 0 0 . . . a+ b ab
0 0 0 . . . 1 a+ b

∣∣∣∣∣∣∣∣∣∣∣∣∣
2. Dati su skupovi U = {X ∈ M2(R) | XA = AX} i W = {X ∈ M2(R) | tr(X) = 0}, gde je

A =

[
0 1
−1 0

]
. Odrediti bazu i dimenziju prostora U , W , U +W i U ∩W .

3. Dato je preslikava�e L : R3[X]→ R3[X] sa

L(P ) = (2X2 −X + 1)P (1) + (X − 1)P ′(1)− (X − 1)2(P (0) + P ′(0)).

(a) Dokazati da je L linearno preslikava�e.

(b) Odrediti matricu operatora L u odnosu na kanonsku bazu e, kao i �egov karakte-

ristiqni i minimalni polinom.

(c) Ispitati da li je L dijagonalnog tipa. Ako jeste, odrediti bazu u kojoj je �egova

matrica dijagonalna.

(d) Odrediti Ln(a+ bX + cX2).

4. Dato je preslikava�e ◦ : R4 × R4 → R sa

(x1, x2, x3, x4) ◦ (y1, y2, y3, y4) = 2x1y1 + x2y2 + x3y3 + 3x4y4.

(a) Dokazati da je ◦ skalarni proizvod.

(b) Ako je U = L((2, 0, 1, 1), (−2, 1, 2,−1)), odrediti bar jednu ortonormiranu bazu U i

U⊥.

(c) Odrediti rastoja�e vektora v = (0, 4, 3, 4) od U i U⊥.


