
Ispit iz linearne algebre, jul, 1O2, 24.6.2021.

1. Neka su U = L((1, 3,−4, 2), (2, 1,−1, 1), (5, 0, 1, 1)) i W skup rexe�a sistema

x + y − 8z + 3t = 0
−x + y + 4z + t = 0
−3x − y + 20z − 5t = 0
x + 3y − 12z + 7t = 0

Odrediti bazu i dimenziju za U,W,U +W i U ∩W .

2. Neka je L : M2(R)→M2(R) preslikava�e dato sa L(X) = 1
2(X +XT ).

(a) Dokazati da je L linearni operator.

(b) Odrediti bazu i dimenziju za jezgro i sliku operatora L.

(c) Na�i matricu operatora L u kanonskoj bazi, kao i u bazi

f =

[[
−2 1
0 0

]
,

[
−1 0
0 1

]
,

[
0 0
1 2

]
,

[
1 −3
1 0

]]

3. Data je matrica A =

 1 −1 3
0 2 −3
1 1 −1

.
(a) Odrediti karakteristiqni i minimalni polinom matrice.

(b) Na�i invertibilnu matricu P i dijagonalnu D t.d. P−1AP = D.

(c) Na�i An, za n ∈ N.

4. Neka je preslikava�e ◦ : R3 × R3 → R definisano sa

(a, b, c) ◦ (x, y, z) = 2ax+ 2by + 2cz − ay − bx− bz − cy.

(a) Dokazati da je ◦ skalarni proizvod.

(b) Odrediti bar jednu ortonormiranu bazu prostora R3 u odnosu na ovaj skalarni

proizvod.

(c) Ako je U skup svih rexe�a jednaqine x − 2y + 3z = 0, odrediti ortogonalnu pro-

jekciju vektora v = (0, 1, 4) na U , a zatim i rastoja�e od v do U .
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