
Ispit iz elementarne teorije brojeva, septembar, 3L, 1.9.2021.

1. [10] U skupu celih brojeva rexiti jednaqinu

x2 − 4x− y2 − 2y = 4.

2. [10] Dokazati da ne postoji prirodan broj n takav da je broj a = n(n+1)(n+2)(n+3)+5n

de	iv sa 4.

3. [10] Dokazati da jednaqina 5x + 6y = 234567 nema rexe�a u skupu celih brojeva.

4. [10] Da li postoji ceo broj x takav da je x2 ≡ 43 (mod 83)?

5. [10] Na�i najve�i zajedniqki delilac brojeva 16 + 12i i 9− 4i.

6. [13] Na�i sve prirodne brojeve koji se zavrxavaju sa dvema istim ciframa kao i �ihovi

kvadrati.

7. [12] Neka je m prirodan broj, i neka su r1, . . . , rm pozitivni racionalni brojevi takvi

da je r1 + · · ·+ rm = 1. Neka je f : N→ Z funkcija definisana sa

f(n) = n− [r1n]− · · · − [rmn].

Odrediti minimum i maksimum funkcije f .
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