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1. Ako sluqajna veliqina X ima uniformnu U [0, 2] raspodelu, odrediti funkciju raspodele sluqajne
veliqine eX

2

. (3 poena)

Rexeǌe:

FY (y) = P{Y ≤ y} = P{eX2 ≤ y} = P{X ≤
√
ln y} =


0, y < 1√

ln y
2 , 1 ≤ y ≤ e4

1, y > e4

2. Neka su X1, X2 i X3 me�usobno (po parovima) nezavisne sluqajne veliqine, i za svako i ∈ {1, 2, 3}
EXi = i i DXi = 4. Odrediti koeficijent korelacije sluqajnih veliqina X1 −X2 i X2 +X3. (3
poena)

Rexeǌe:

ρ(X1 −X2, X2 +X3) =
E[(X1−X2)(X2+X3)]−E(X1−X2)E(X2+X3)√

D(X1−X2)(X2+X3)
= |nezavisnost|

=
E(X1)E(X2)+E(X1)E(X3)−E(X2

2 )−E(X2)E(X3)−(E(X1)−E(X2))(E(X2)+E(X3)√
(D(X1)+D(X2))(D(X2)+D(X3))

= − 1
2

3. Delimiqno je data tabela zajedniqke raspodele dvodimenzionalne sluqajne veliqine (X,Y ) :

X\Y Y = −1 Y = 0 Y = 1

X = 1 0.05 0.1 0.1
X = 2 0.2
X = 3 0.1 0.1

Dopuniti tabelu, ako se zna da su sluqajne veliqine X i Y nezavisne. (3 poena)

Rexeǌe:

0.2 = P{X = 2, Y = 0} = P{X = 2}P{Y = 0} = 0.4P{X = 2} ⇒ P{X = 2} = 0.5

0.1 = P{X = 1, Y = 1} = P{X = 1}P{Y = 1} = 0.25P{Y = 1} ⇒ P{Y = 1} = 0.4

P{X = 2, Y = −1} = P{X = 2}P{Y = −1} = 0.5(1− P{Y = 0} − P{Y = 1}) = 0.1

P{X = 3, Y = −1} = P{X = 3}P{Y = −1} = (1−P{X = 1}−P{X = 2})(1−P{Y = 0}−P{Y = 1}) = 0.05

P{X = 2, Y = 1} = P{X = 2}P{Y = −1} = 0.5 · 0.4 = 0.2

4. Neka je X sluqajna veliqina iz normalne N (8, 64) raspodele. Izraqunati P{0 < X < 24|X ≥ 4}. (3
poena)

Rexeǌe:

P{0 < X < 24|X ≥ 4} = P{0<X<24,X≥4}
P{X≥4} = P{4≤X<24}

1−P{X<4} =
P{ 4−8√

64
≤X∗< 24−8√

64
}

1−P{X∗< 4−8√
64
} = Φ(2)−Φ(−0.5)

1−Φ(−0.5) = 0.97

5. Data je funkcija f(x) = 1
cλe
− |x|λ , x ∈ R, λ > 0. Odrediti skup svih vrednosti konstante c za koje je

funkcija f gustina raspodele. (3 poena)

Rexeǌe:

• f(x) ≥ 0⇒ c > 0

•
∫ +∞
−∞ f(x)dx = 1⇒ c =

∫ 0

−∞
1
λe

x
λ dx+

∫ +∞
0

1
λe
− xλ = 2


