
VEROVATNO�A I STATISTIKA B - TEST 1
13. APRIL 2017.

1. Neka je X poznata sluqajna veliqina. Odrediti karakteristiqnu funkciju sluqajne veliqine

Y = 1− X

3
. (2 poena)

2. Opxti qlan Vn niza nezavisnih sluqajnih veliqina ima
(
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raspodelu.

Ispitati skoro sigurnu konvergenciju niza (Vn). (2 poena)

3. Formulisati jaki zakon velikih brojeva, kao i dve odgovaraju�e teoreme Kolmogorova. (2 poena)

4. Sluqajna veliqina X ima zakon raspodele
(
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)
. Odrediti karakteristiqnu funkciju

sluqajne veliqine X. (2 poena)

5. Proceniti verovatno�u da se u 180 bacaǌa kockice pojavi maǌe od 20 petica. (2 poena)

VEROVATNO�A I STATISTIKA B - KOLOKVIJUM 1
13. APRIL 2017.

1. Opxti qlan niza nezavisnih sluqajnih veliqina Xn ima raspodelu
(
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)
. Pokazati

da niz Sn =

n∑
k=1

Xk − n

3
, n ∈ N u raspodeli konvergira ka Y ∈ U [−1, 1]. (10 poena)

Napomena: ϕY (t) =
sin t

t
, t 6= 0.

2. Opxti qlan Vn niza nezavisnih sluqajnih veliqina ima eksponencijalnu ε

(
1 +

1

n

)
raspodelu.

Ispitati sve qetiri vrste konvergencije niza Wn = max {2, Vn}. (10 poena)

VEROVATNO�A I STATISTIKA B - TEST 2
16. JUN 2017.

1. Neka je (X1, X2) prost sluqajan uzorak iz eksponencijalne ε( 1
θ ) raspodele. Ispitati nepristra-

snost ocene θ̂ = 4
π

√
X1X2. (2 poena)

2. Obele�je X ima normalnu N(0, σ2) raspodelu. Neka je U = X2
1 +X2

2 , a V = X2
1 +X2

2 +X2
3 . Da li se

mo�e odrediti (bez raqunaǌa) koju raspodelu ima statistika 3U
2V ? Odgovor obrazlo�iti. (2

poena)

3. Odrediti ocenu maksimalne verodostojnosti parametra p iz geometrijske raspodele. (2 poena)

4. Neka je (X1, X2, X3) prost sluqajan uzorak iz normalne N(m,σ2) raspodele i neka su X̄3 i T =
1
5 (2X1 +X2 + 2X3) ocene parametra m. Koja ocena je boǉa u sredǌe kvadratnom smislu? (2 poena)

5. Napisati kako izgleda test statistika Pirsonovog χ2 testa, koju raspodelu ima i kako izgleda
odgovaraju�a kritiqna oblast. (2 poena)

Napomena: Γ( 1
2 ) =

√
π



VEROVATNO�A I STATISTIKA B - KOLOKVIJUM 2
16. JUN 2017.

1. Obele�je X ima gustinu raspodele f(x; θ) =

{
2x
θ2 , 0 < x ≤ θ;
0, inaqe.

a) Odrediti ocenu maksimalne verodostojnosti θ̂ parametra θ. (3 poena)

b) Odrediti konstantu c tako da cθ̂ bude nepristrasna ocena parametra θ. (3 poena)

v) Ispitati postojanost ocene θ̂. (4 poena)

2. Vlasnik kǌi�are �eli da odredi proseqnu starost svojih kupaca i pretpostavǉa da godine starosti
kupaca imaju normalnu raspodelu. Jednog dana u kǌi�aru je doxlo 26 kupaca qiji je sredǌi broj
godina 36, a standardno odstupaǌe 5 godina.

a) Odrediti 95% jednostrani (A,∞) interval povereǌa za sredǌu vrednost. (3 poena)

b) Odrediti 98% interval povereǌa za disperziju. (3 poena)

v) Ako su slede�eg dana doxla 32 kupca qiji je proseqni broj godina 40, testirati jednakost
sredǌih vrednosti tokom ova dva dana sa nivoom znaqajnosti 0.05. Pretpostavǉa se da je
standardno odstupaǌe u oba sluqaja σ = 5. (4 poena)
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