
Prvi kolokvijum iz Teorije mere i integracije 22.4.2018.

1. Neka je J proizvo	na familija podskupova od X, UJ je minimalna algebra koja sadr�i J i neka
je J familija onih skupova iz UJ za koje va�i da postoji konaqna podfamilija JA ⊂ J tako da
A ∈ UJA

, odnosno

J = {A ∈ UJ | postoji konaqna podfamilija JA ⊂ J,A ∈ UJA
},

(UJA
je minimalna algebra koja sadr�i JA).

a) Dokazati da je J algebra na X.

b) Dokazati da za svaki skup iz UJ va�i da postoji konaqna podfamilija JA ⊂ J tako da
A ∈ UJA

.

v) Dokazati da je UUJ
= UJ .

2. Neka je dat niz taqaka xn =
(
an,
(
1 + 1

n

)n − 1
)
u ravni, pri qemu je (an), a1 ≥ 1 strogo rastu�i

niz realnih brojeva i neka je data funkcija µ : P (R2)→ [0,∞], µ(A) =
+∞∑
n=1

χA(xn) (χA je karak-

teristiqna funkcija skupa A).

a) Dokazati da je µ mera na P (R2).

b) Na�i µ([0, 1]×R), µ(R× (1, 3]) i µ(C×C) u zavisnosti od niza (an), gde je C Kantorov skup.

v) Dokazati da mera µ ima osobinu da je konaqna za svaki ograniqen skup ako i samo ako an
divergira.
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