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1. Ispitati tok i nacrtati grafik funkcije

f(x) = −x+ ln

(
|x| − 1

x

)
.

2. Dat je niz (an)n∈N rekurentnom vezom a1 = −1 i an+1 = earctg an − 1 za n ≥ 1.

(a) [4] Ispitati konvergenciju niza (an) i odrediti limes ako postoji.

(b) [4] Dokazati da postoji c ∈ R tako da va�i an ∼ c
n , n→ +∞.

(v) [4] Ispitati obiqnu i apsolutnu konvergenciju reda

+∞∑
n=1

1

n
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√
an).

(g) [3] Odrediti oblast konvergencije stepenog reda
∑+∞

n=1
5
√
anx

n.

3. (a) [5] Odrediti a ∈ R tako da ∫ +∞
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2
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(b) [10] Ispitati obiqnu i apsolutnu konvergenciju integrala∫ +∞
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4. [15] Da li postoji diferencijabilna funkcija f : R→ (0,+∞) takva da za sve x ∈ R va�i f ′(x) =
f(f(x))?

5. [15] Neka je f ∈ C1[0, 1] i g ∈ C(R) 1-periodiqna i neparna. Dokazati da je

lim
n→+∞

∫ 1

0

f(x)g(nx)dx = 0.

Napomena: Studenti rade prva tri zadatka, kao i jedan od zadataka 4 ili 5. Izbor eksplicitno
naglasiti. U uglastim zagradama je navedeno koliko poena nosi svaki deo zadataka.


