
TEORIJA VEROVATNO�A
Prvi kolokvijum - 28. novembar 2015.

1. a) Neka je (An)n∈N niz sluqajnih doga�aja u prostoru verovatno�a (Ω,A, P ).

◦ Dokazati:
+∞∑
n=1

P (An) < +∞⇒ P
(

lim
n→∞

An

)
= 0.

◦ Navesti konkretan primer prostora verovatno�a i niza (An), koji pokazuje da obrnuta
implikacija ne va�i.

b) Neka je (Xn)n∈N niz nezavisnih sluqajnih veliqina definisanih na prostoru verovatno�a
(Ω,A, P ), pri qemu sluqajna veliqina Xn predstavǉa na sluqajan naqin izabran broj iz skupa
{1, 2, . . . , n}. Izraqunati verovatno�u doga�aja da sve sluqajne veliqine (osim eventualno
konaqno mnogo ǌih) iz niza (Xn) uzmu vrednost razliqitu od 5.

2. a) Sluqajan vektor (X,Y ) ima gustinu raspodele f datu sa: f(x, y) = a, za taqke (x, y) ∈ T ,
f(x, y) = 0, inaqe, gde je T trougao sa temenima (0, 0), (3, 1), (2, 2). Odrediti vrednost a, a
zatim i gustinu raspodele sluqajne veliqine Z = X − Y .

b) Prava l dodiruje kru�nicu preqnika jedan u fiksiranoj taqki P . Taqka Q se, tako�e, nalazi
na kru�nici, i to tako da je PQ preqnik. Kroz taqku Q se, zatim, nasumice povuqe prava
koja datu pravu l seqe u taqki R. Ako je ]PQR sluqajna veliqina sa U

(
−π

2
,
π

2

)
raspodelom,

odrediti koju raspodelu ima du�ina du�i PR.

3. Sluqajna veliqina Z ima neprekidnu funkciju raspodele H.

a) Odrediti funkciju raspodele sluqajne veliqine H(Z).

b) Neka je a > 0. Ispitati da li je funkcija G :=
aH

a+ 1−H
, tako�e, funkcija raspodele.

TEST: Neka je Ω = [0, 1] jediniqni interval i F kolekcija svih ǌegovih podskupova A takvih da je ili
A ili Ac konaqan. Ispitati (po definiciji) da li je:

◦ F algebra

◦ F σ-algebra
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