
TEORIJA VEROVATNO�A Drugi kolokvijum - 13. februar 2015.

1. Dvodimenzioni sluqajni vektor (X,Y ) ima gustinu raspodele verovatno�a f datu sa:

f(x, y) =

{
Cy za (x, y) ∈ D
0 inaqe

gde je D oblast u ravni xOy ograniqena linijama: y = x2 i y = 1.

a) Odrediti C i uslovnu gustinu sluqajne veliqine Y , pri uslovu da je sluqajna veliqina X uzela vrednost x,
x ∈ R.

b) Izraqunati E(Y |X = 0.5). Odrediti E(Y |X) i, pomo�u toga, matematiqko oqekivaǌe sluqajne veliqine Y .

2. Neka je dat niz (Xn)n∈N nezavisnih sluqajnih veliqina, pri qemu Xn ∈ U(0, n), n ∈ N. Neka je (Yn)n∈N niz sluqajnih
veliqina definisan sa Yn = min{Xn, 1}.

a) Odrediti funkciju raspodele sluqajne veliqine Yn, n ∈ N, i skicirati ǌen grafik.

b) Ispitati konvergenciju u verovatno�i niza (Yn).

v) Ispitati skoro sigurnu konvergenciju niza (Yn).

3. a) Neka je dat niz (Zn)n∈N nezavisnih sluqajnih veliqina, pri qemu sluqajna veliqina Zn ima gustinu raspodele

hn datu sa: hn(x) =
1√

π · 4
√
n
e
− (x−cn)2√

n , x ∈ R, n ∈ N, gde je c ∈ (0, 1) konstanta. Ispitati da li za niz (Zn) va�i

jaki zakon velikih brojeva.

b) Neka je dat niz (Wn)n∈N nezavisnih sluqajnih veliqina, takav da: Wn :

(
−n−α 0 n−α

p 1− 2p p

)
. Ispitati da

li za niz (Wn) va�i centralna graniqna teorema, ako je
1

3
< α <

1

2
i 0 < p <

1

2
.

4. POPRAVNI ZADATAK Neka je (An)n∈N niz doga�aja, takav da je An := doga�aj da jednaqina x2 − rnx+Q = 0

ima realna rexeǌa, gde je rn =
(−1)n

n
, n ∈ N, a Q je sluqajna veliqina sa ravnomernom raspodelom na intervalu

[0, 1]. Odrediti P (An) i P
(
lim
n→∞

An

)
.
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