TEOPNJA BEPOBATHOTQA Ilpyru xonokBujyM - 13. ¢pebpyap 2015.

1. TBOAVIMEH3UOHU CIIyUYajHU BEKTOD (X, Y) uMa TycTuHY pacmonene seposatHoha f mary ca:

_ Cy 3a (z,y) €D
fla,y) = { 0 uHAYE

2

rae je D obnact y pasru Oy orpannuena gunujaMa: Yy = - u y = 1.

a) Onpemurn C' u yCIOBHY TYCTHHY CIydajHe BeduuuHe Y, TIPU yCJIOBY Ja je CIydajHA BelwumHa X y3ega BPETHOCT I,
z €R.
6) Uspauynatu E(Y|X = 0.5). Oapemuru E(Y|X) u, momohy Tora, MaTeMaTuuko OYeKMBame CIydajHe Beawdune Y .
2. Hexka je mat uus (Xn)nEN HE3aBUCHUX CIyYajHUX BEJUUYUHA, TpU deMmy X, € U(O, n), n € N. Heka je (Yn)neN HU3 CJIyYajHUX
BesmmunEa medurmcan ca Y, = min{X,, 1}.
a) Oxpemutn yHEUM]y pacmofene ciaydajue senuumbe Yy, n € N, u ckummparn men rpadux.
0) Ucmuraru womseprennujy y seposatHohm mmsa (V).

B) Ncnurarn CROPO CUrypHY KOHBepI‘eHHI/ij HMU3a (Yn)
3. a) Hexa je JaT HU3 (Zn)neN HEe3aBUCHUX CJIy‘IELjHI/IX BejIn4yvHa, IIpUu 4eMy cnyqajHa BeJINMYMHA Zn Ma I'yCTHUHY pacIlonee
_(z—c
= ———¢

n)2
vi Lz €R,n €N, rne je ¢ € (0,1) vorcranra. Vctmratn na mu 3a w13 (Z,) Bakn
jAKM 3aKOH BEJIWKUX OpojeBa.

hy, maty ca: hy(x)

—-n"“ 0 n-¢

. Ucnmratu na
P 1-2p p )

6) Hexa je nat mu3z (W),)nen He3aBUCHUX clyuyajHUX BenwduHA, TakaB ma: W, : (

mm 3a mm3 (W,,) Bawu merTpamma rparmuHEa TeopeMa, ako je — < @ < — w0 < p < —.

3 2 2

4. TIOTIPABHU 3AITATAK Hexa je (A, )nen 813 norabaja, takas ma je A, := morabaj ma jemsaumma x2 — r,x + Q = 0
(1)

UMa peajiHa pellema, TAe je T, = ,n €N, a(@Q je cryuajua BeInumHA Ca PABHOMEDHOM DPACIOMEIOM HA MHTEPBAJY
n
[0,1]. Onpemmtu P(A,) u P ( lim An)
n—oo

TEOPNJA BEPOBATHOTLA Ilpyru xonokBujyM - 13. ¢pebpyap 2015.

1. Ilsommmensworu ciyuajau sexrop (X,Y) uma rycrumy pacmonesne Beposatroha f maTy ca:

_ Cy 3a (z,y) €D
flay) = { 0 uHaYe

rae je D obnact y pasun xOy orpanudena JuHUjaMa: Y = 22 u y =1

a) Onpemutu C' u yCcloBHY TyCTHHY CiIydajHe BeluuuHe Y , DU YyCJIOBY Ha je ciaydajHa BenuuuHa X y3eJa BPEIHOCT T,
z € R.

6) Uspauynatu E(Y|X = 0.5). Onpemuru E(Y|X) u, nomoly Tora, MaTeMaTHUKO OUEKMBaHe CITydajHe Bejuumae Y .

2. Hexa je mat mu3 (X, )nen HezaBucHUX caydajanx sesmmumua, npu uemy X, € U(0,n), n € N. Hexa je (Y, )nen HU3 ciryuajuaumx
BesmuuHEa Aedunmcan ca Yy, = min{X,, 1}.

a) Oxpemutn yHEIMjy pacmomene ciaydajue senuumue Yy, n € N, u ckummpatn men rpadux.
0) Ucouratu xomeprennujy y seposatHohm mmsa (Yi,).

B) Ucnuratu cxopo curypry xomseprennujy mmsa ().

3. a) Hera je mat mu3 (Z,)neN HE3ABUCHWX CIYYAJHUX BENWUMWHA, IPU UEMY CIYUAjHA BEIUUUHA L, WMA TYCTUHY DACTIOIENe
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hy, maty ca: hy,(x) v x €R,neN, rne je c € (0,1) rorcranra. Ucrmratu na mu 3a wus (Z,) Bawn
jAKM 3aKOH BEJUKUX OpojeBa.

—n—¢ 0 n-¢

. Ucnuratu na
D 1-2p p )

0) Hexa je nat mus (W),),cN HE3aBUCHWX CITyudajHWX BeqwumHA, Takas ma: W : <

au 3a mm3 (W,,) Bawu memTpasnma rpaEmyHa TeopeMa, ako je — < a < — u 0 < p < —.
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4. TIOTIPABHU 3AIMATAK Hexka je (A, )nen 5u3 morabaja, takas na je A, := morabaj ma jemsaunsa 2 — r,z + Q = 0
(=)

UMa peaJiHa pellema, rue je T, = ,n €N, a @ je ctyuajua BeIuuuHA Ca PABHOMEDPHOM PACIONCIOM Ha WHTEPBAJY
n

[0, 1]. Onpemutu P(An) ulP ( lim An).
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