
TEORIJA VEROVATNO�A
Prvi kolokvijum - 30. novembar 2014.

1. Neka su (An)n∈N i (Bn)n∈N dva niza doga�aja u istom prostoru verovatno�a (Ω,A, P ).

a) Ako za niz doga�aja (An) va�i:

P (An ∪An+1 ∪ · · · ∪A2n) ≥ n− 1

n
, P (An ∩An+1 ∩ · · · ∩A2n) ≤ 1

n
, n ∈ N,

izraqunati P
(

lim
n→∞

An

)
i P

(
lim
n→∞

An

)
.

b) Dokazati da je lim
n→∞

An ∪ lim
n→∞

Bn ⊃ lim
n→∞

(An ∪Bn).

2. Sluqajan vektor (X,Y ) qije su komponente koordinate sluqajno odabrane taqke Q ravnomerno je
raspodeǉen na jediniqnom kvadratu (tj. kvadratu sa temenima (0, 0), (1, 0), (1, 1), (0, 1)).

a) Odrediti gustinu raspodele sluqajne veliqine Z =
3Y

1− Y
.

b) Izraqunati matematiqko oqekivaǌe sluqajne veliqine T = min

{
X

Y
,

1

2

}
v) Normale iz sluqajno odabrane taqke Q na koordinatne ose Ox i Oy dele jediniqni kvadrat

na qetiri pravougaonika. Odrediti raspodelu sluqajne veliqine S koja predstavǉa povrxinu
najve�eg pravougaonika dobijenog na ovaj naqin.

3. Neka sluqajna veliqina V ima standardnu normalnu raspodelu i neka je I Bernulijeva sluqajna

veliqina nezavisna od sluqajne veliqine V , takva da je P{I = 1} =
1

2
= P{I = 0}. Neka je, daǉe,

sluqajna veliqina W data sa:

W =

{
V ako je I = 1
−V ako je I = 0

.

a) Odrediti raspodelu sluqajne veliqine W .

b) Ispitati nezavisnost V i W .


