
TEORIJA VEROVATNO�A
Doma�i zadatak

1. Sluqajne veliqine U, V,W su nezavisne i sve imaju standardnu normalnu

raspodelu. Sluqajna veliqina Z definisana je sa Z =
U + VW√
1 +W 2

.

a) Odrediti uslovno mat. oqekivaǌe za Z pri uslovu W .
b) Ispitati nezavisnost Z i W .
v) Odrediti raspodelu za Z.

2. a) Navesti primer niza (Tn)n∈N sluqajnih veliqina koji pokazuje da iz
konvergencije u verovatno�i ne sledi konvergencija niza matematiqkih
oqekivaǌa.

b) Neka sluqajne veliqine W,W1,W2, . . . imaju konaqne prve momente. Ispi-
tati taqnost iskaza: ako niz (Wn) konvergira u sredǌem reda 1 ka
sluqajnoj veliqini W , onda va�i Wn

P−→W , pri n→∞.
v) Neka je (Un)n∈N niz nezavisnih sluqajnih veliqina qiji opxti qlan

Un ima ravnomernu U [−1, 2] raspodelu. Ako je Vn =
1

n∑
k=1

|Uk|
, izraqunati

realan broj c takav da je P{V216 > c} = 0.7.

3. a) Neka je (ξn)n∈N niz nezavisnih, jednako raspodeǉenih sluqajnih veliqina,
takvih da je Eξ1 = 0, Dξ1 = 1. Pomo�u ovog niza definisana su dva nova
sluqajna niza (ηn) i (ζn) jednakostima: ηn = a+ αnξn, ζn = a+ nαξn, n ∈ N,
gde je a fiksiran realan broj. Za svaki od novih nizova odrediti
skupove vrednosti α takve da va�i slabi, odnosno jaki zakon velikih
brojeva.

b) Eksperiment se sastoji u bacaǌu nehomogenog novqi�a, kod koga je
verovatno�a ishoda ”pismo” u jednom bacaǌu jednaka p, 0 < p < 1. Neka
je Zn sluqajna veliqina koja predstavǉa kardinalnost skupa vrednosti
i, 1 ≤ i ≤ n, takvih da je ”pismo” palo u i-tom i (i+1)-om bacaǌu. Odre-

diti gorǌu granicu verovatno�e P
{∣∣∣∣Znn − p2

∣∣∣∣ > ε

}
, ε > 0.


