
ELEMENTI AKTUARSKE MATEMATIKE
Doma�i zadatak

1. Neka su N1 = (N1(t))t≥0 i N2 = (N2(t))t≥0 nezavisni Puasonovi procesi sa intenzitetima
λ1, λ2 > 0, redom. Odrediti verovatno�u da bude n prispe�a zahteva za odxtetom u procesu
N1, pre pristizaǌa m zahteva za odxtetom u drugom procesu, N2, n,m ∈ N.

2. Neka je N = (N(t))t≥0 Puasonov proces sa funkcijom intenziteta λ(u). Pretpostavi se da
opserviraǌe ovog procesa poqiǌe u sluqajnom vremenskom trenutku τ , koji ima funkciju
raspodele F . Neka sluqajna veliqina N∗(t) := N(τ + t)−N(τ) predstavǉa broj realizovanih
doga�aja u procesu N u prvih t jedinica mereǌa vremena od poqetka opserviraǌa. Ispitati
da li sluqajan proces N∗ = (N∗(t))t≥0 ima nezavisne priraxtaje (razmotriti pojedinaqno
sluqajeve kada je N nehomogen, odnosno homogen Puasonov proces).

3. Vrednost (u valuti $) xtete nastale u po�aru je eksponencijalno raspodeǉena, sa oqekiva-
ǌem 2500. Nadle�na osiguravaju�a kompanija ispla�uje osiguraniku samo onaj deo ukupne
vrednosti xtete koji prelazi iznos od 1000 (tj. ako je S iznos xtete izazvane po�arom,
suma novca koju osiguraniku isplati osiguravaju�a kompanija iznosi (S − 1000)+, gde je
x+ := max{x, 0}). Izraqunati matematiqko oqekivaǌe i standardno odstupaǌe koliqine novca
(u $) koju osiguravaju�a kompanija isplati po xteti nastaloj u po�aru.

4. Osiguravaju�a kompanija osigurava vlasnike stanova od dva tipa rizika, pri qemu je tip 1
- rizik izliva vode, a tip 2 - po�arni rizik. Zahtevi za odxtetom tipa i pristi�u u skladu
sa Puasonovim procesom Ni, definisanim na [0,+∞), i = 1, 2. Pretpostavǉa se da su ova dva
Puasonova procesa nezavisna sa intenzitetima, redom λ1 = 10, λ2 = 1. Veliqine odxteta
tipa 1 su nezavisne, eksponencijalno raspodeǉene sluqajne veliqine sa oqekivaǌem $1000,
dok su veliqine odxteta tipa 2, tako�e, nezavisne, eksponencijalno raspodeǉene sluqajne
veliqine ali sa oqekivaǌem $5000. U osiguravaju�u kompaniju upravo je stigao zahtev za
odxtetom u iznosu od $4000. Izraqunati verovatno�u da je u pitaǌu zahtev tipa 1.

5. Neka je Ñ standardan homogen Puasonov proces, definisan na [0,+∞). Neka je T nenegativna
sluqajna veliqina sa matematiqkim oqekivaǌem a i disperzijom b2 (a ∈ R, 0 < b2 < +∞), i
pretpostavǉa se da je proces Ñ nezavisan od ove sluqajne veliqine. Odrediti cov(T, Ñ(T ))

i DÑ(T ).


