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Zadatak 1 Re²iti nejedna£inu: 2x+ a > ax− 3 u zavisnosti od parametra a.

Re²enje.

2x+ a > ax− 3

2x− ax > −3− a

x(2− a) > −3− a

Ono ²to sada ºelimo je da podelimo obe strane sa (2−a), ali moramo da pazimo
²ta ¢e se desiti sa znakom nejednakosti pri tom deljenju, u zavisnosti od znaka
izraza (2− a).

Prvi slu£aj, 2− a > 0, tj. a < 2. Tada nejednakost vaºi za x > −3−a
2−a .

Drugi slu£aj, 2− a < 0, tj, a > 2. Tada nejednakost vaºi za x < −3−a
2−a .

Tre¢i slu£aj, a = 2. Tada poslednja nejednakost postaje 0 > −3− 2, tj.
0 > −5, ²to je uvek ta£no, pa u ovom slu£aju nejednakost vaºi za svako x ∈ R.
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Zadatak 2 U skupu realnih brojeva re²iti nejedna£inu

x2 + 4x+ 3

x2 − 6x− 7
≤ 1

Re²enje. Naizgled veoma lak zadatak, na kome u£enici £esto pogre²e, tako
²to pomnoºe obe strane imeniocem razlomka. To ne smemo uraditi bez detaljne
analize znaka funkcije koja se nalazi u imeniocu, pa zato dodajemo −1 levoj i
desnoj strani nejednakosti, i dobijamo

x2 + 4x+ 3

x2 − 6x− 7
− 1 ≤ 0

x2 + 4x+ 3

x2 − 6x− 7
− x2 − 6x− 7

x2 − 6x− 7
≤ 0

10x+ 10

x2 − 6x− 7
≤ 0

odnosno:
x+ 1

(x+ 1)(x− 7)
≤ 0

Za x = −1, data nejedna£ina nije de�nisana, dok za x 6= −1, nejedna£ina je
ekvivalentna nejedna£ini 1

x−7 ≤ 0, £iji je skup re²enja (−∞, 7). Prema tome,
nejedna£ina je ta£na za

x ∈ (−∞,−1) ∪ (−1, 7).
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Zadatak 3 Odrediti za koje x ∈ R vaºi slede¢a nejednakost:

√
x+ 2 > 4− x

Re²enje. Proverimo prvo za koje x ∈ R je ova nejedna£ina de�nisana:

x+ 2 ≥ 0 ⇔ x ≥ −2

Prvi slu£aj: Desna strana nejednakosti je manja od nule, tj. 4−x < 0.
Tada x ∈ (4,+∞). Tada je leva strana nejednakosti ve¢a ili jednaka nuli, dok
je desna strana manja od nule, pa nam za svako x iz intervala (4,+∞) vaºi
nejednakost.

Drugi slu£aj: 4 − x ≥ 0, tj x ∈ [−2, 4]. Sada su obe strane nejed-
nakosti pozitivne, pa moºemo da kvadriramo.

x+ 2 > (4− x)2

x+ 2 > 16− 8x+ x2

x2 − 9x+ 14 < 0

x1,2 =
9±
√
81− 56

2
=

9± 5

2
=

{
7

2

Kako je funkcija konveksna, bi¢e x2 − 9x + 14 < 0 za x ∈ (2, 7) ∩ [−2, 4] =
(2, 4].

Kona£no: Uniranjem re²enja iz dva slu£aja, dobijamo da po£etna
nejednakost vaºi za

x ∈ (4,+∞) ∪ (2, 4] = (2,+∞).
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Zadatak 4 Odrediti za koje x ∈ R vaºi slede¢a nejednakost:

log 1
2
(x2 + 1) < log 1

2
(2x− 5)

Re²enje. Proverimo prvo za koje x ∈ R je ova nejedna£ina de�nisana:

x2 + 1 > 0 ∧ 2x− 5 > 0

Ovi uslovi su ispunjeni za x > 5
2 .

Kako je funkcija log 1
2
x strogo opadaju¢a, to je po£etna nejednakost ekviva-

lentna nejednakosti:
x2 + 1 > 2x− 5

x2 − 2x+ 1 > −5

(x− 1)2 > −5

Poslednja nejednakost vaºi za svaki realan broj x, pa je kona£no re²enje:

x >
5

2
.
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Zadatak 5 Odrediti za koje x ∈ R vaºi slede¢a nejednakost:√
log10 x ≥ log10

√
x

Re²enje. Proverimo prvo za koje x ∈ R je ova nejedna£ina de�nisana:

log10 x ≥ 0 ∧ x > 0 ∧
√
x > 0 ∧ x ≥ 0

Iz ova £etiri uslova, kao presek skupova, zaklju£ujemo da ima smisla posmatrati
ovu nejedna£inu samo za x ∈ [1,+∞). Tada, kako je log10

√
x = 1

2 log10 x, vaºi:√
log10 x ≥

1

2
log10 x

Smenom ξ = log10 x, uz primedbu da je ξ ≥ 0, jer je x ≥ 1, dobijamo:√
ξ ≥ 1

2
ξ

Kako su obe strane nejednakosti ve¢e od nule, moºemo ih kvadrirati.

ξ ≥ 1

4
ξ2

−1

4
ξ2 + ξ ≥ 0

ξ(1− 1

4
ξ) ≥ 0

Kako su nule funkcije sa leve strane nejednakosti ξ1 = 0 i ξ2 = 4, a uz to je
funkcija i konkavna, sledi da ¢e poslednja nejednakost vaºiti za ξ ∈ [0, 4] , tj:

0 ≤ ξ ≤ 4, ξ = log10 x
0 ≤ log10 x ≤ 4, /10()

100 ≤ 10log10 x ≤ 104, jer je osnova stepenovanja(10) ve¢a od 1
1 ≤ x ≤ 104

Pa je x koje zadovoljava po£etnu nejednakost iz inervala [1, 104]. �

6



Zadatak 6 Odrediti za koje x ∈ R vaºi slede¢a nejednakost:√
7x− 1

x
>
x− 1

x
(1)

Re²enje. Proverimo prvo za koje x ∈ R je ova nejedna£ina de�nisana:

7x− 1

x
≥ 0 ∧ x 6= 0

Oba ova uslova su zadovoljena ako je x ∈ (−∞, 0) ∪ [ 17 ,+∞).

Prvi slu£aj: x−1
x < 0, tj. x ∈ (0, 1). U preseku sa po£etnim uslovima

dobijamo x ∈ [ 17 , 1). Tada je leva strana nejednakosti (1) ve¢a ili jednaka nuli,
dok je desna strana manja od nule, pa nam za svako x iz intervala [ 17 , 1) vaºi
nejednakost.

Drugi slu£aj: x−1
x ≥ 0, tj x /∈ (0, 1). U preseku sa po£etnim uslovima

skup se ne menja, pa ostaje da ispitamo nejednakost za x ∈ (−∞, 0)∪ [1,+∞).
Sada su obe strane nejednakosti (1) pozitivne, pa moºemo da kvadriramo.

7x− 1

x
>

(x− 1)2

x2

(7x− 1)x

x2
− (x− 1)2

x2
> 0

7x2 − x− x2 + 2x− 1

x2
> 0

6x2 + x− 1

x2
> 0

Kako je x2 > 0 na skupu koji pokriva drugi slu£aj, ispitujemo kada je
6x2 + x− 1 > 0. Re²enja kvadratne jedna£ine 6x2 + x− 1 = 0 su

x1,2 =
−1±

√
1 + 24

12
=
−1± 5

12
=

{
− 1

2

+ 1
3

Kako je funkcija konveksna, zaklju£ujemo nejednakost 6x2+x−1
x2 > 0 vaºi

za x ∈ (−∞,− 1
2 ) ∪ ( 13 ,+∞), ²to u preseku sa skupom koji posmatramo daje

x ∈ (−∞,− 1
2 ) ∪ [1,+∞).

Kona£no: Uniranjem re²enja iz dva slu£aja, dobijamo da nejednakost
(1) vaºi za

x ∈ [−∞,−1

2
) ∪ [

1

7
,+∞).
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Zadatak 7 Odrediti za koje x ∈ R vaºi nejednakost

2x+2 − 2x+3 − 2x+4 > 5x+1 − 5x+2

Re²enje.

2x+2(1− 21 − 22) > 5x+2
(1
5
− 1
)

−5 · 2x+2 > −4

5
· 5x+2

−5 · 2
x+2

5x+2
> −4

5

Mnoºe¢i obe strane nejednakosti sa − 1
5 dobijamo:(2

5

)x+2

<
4

25(2
5

)x+2

<
(2
5

)2
�to je, zbog £injenice da je osnova manja od jedan, ekvivalentno nejednakosti

x+ 2 > 2,

tj.
x > 0

�
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Zadatak 8 Odrediti za koje x ∈ R vaºi nejednakost∣∣24x2−1 − 5
∣∣ ≤ 3

Re²enje.

−3 ≤ 24x
2−1 − 5 ≤ 3, /+ 5

2 ≤ 24x
2−1 ≤ 8

21 ≤ 24x
2−1 ≤ 23

1 ≤ 4x2 − 1 ≤ 3, jer je osnova stepenovanja(2) ve¢a od 1
2 ≤ 4x2 − 1 ≤ 4 / · 14
1
2 ≤ x2 ≤ 1

Iz 1
2 ≤ x2 zaklju£ujemo x ∈

(
−∞,− 1√

2

]
∪
[

1√
2
,+∞

)
, dok iz x2 ≤ 1 zaklju£u-

jemo x ∈ [−1, 1], ²to nam zajedno daje da je po£etna nejednakost ta£na za

x ∈
[
− 1,− 1√

2

]
∪
[

1√
2
, 1

]
.
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Zadatak 9 Odrediti za koje x ∈ R vaºe slede¢e nejednakosti:

a) 2 sinx−
√
3 > 0

b) 2 cosx+ 1 < 0

Re²enje. Posmatra¢emo nejednakosti na intervalu (0, 2π), a kako su sinx i
cosx 2π−periodi£ne, lako ¢emo re²enje pro²iriti na ceo skup realnih brojeva.

a)

2 sinx−
√
3 > 0

2 sinx >
√
3

sinx >
√
3
2

Kako je sinx =
√
3
2 za x = π

3 i x = 2π
3 , a uz to funkcija sinx raste od π

3 do
π
2 , pa onda opada do 2π

3 , jasno je da nejednakost vaºi za x ∈
(
π
3 ,

2π
3

)
, dok je

van tog intervala funkcija sinx ili negativna, ili manja od
√
3
2 . Prosirenjem tog

re²enja na ceo skup realnih brojeva, dobijamo da nejednakost vaºi za

x ∈
(π
3
+ 2kπ,

2π

3
+ 2kπ

)
, k ∈ Z.

b)
2 cosx+ 1 < 0

2 cosx < −1
cosx < − 1

2

Kako je cosx = − 1
2 za x = 5π

6 i x = 7π
6 , a izmedju te dve vrednosti je

funkcija opadaju¢a pa rastu¢a, to sledi da ¢e nejednakost vaºiti za x ∈
(
5π
6 ,

7π
6

)
,

²to nam uz pro²irenje na ceo skup realnih brojeva daje da nejednakost vaºi za:

x ∈
(5π

6
+ 2kπ,

7π

6
+ 2kπ

)
, k ∈ Z.
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Zadatak 10 Odrediti za koje x ∈ [0, 2π) je slede¢a nejednakost ta£na:

1

cosx
<

1

sinx

Re²enje. Prvo, primetimo da ova nejednakost ima smisla samo kada su:

sinx 6= 0 ∧ cosx 6= 0,

a to je ispunjeno kada x ∈
(
0, π2

)
∪
(
π
2 , π

)
∪
(
π, 3π2

)
∪
(
3π
2 , 2π

)
Posmatra¢emo dva slu£aja, sinx > 0 i sinx < 0, tj x ∈

(
0, π2

)
∪
(
π
2 , π

)
i

x ∈
(
π, 3π2

)
∪
(
3π
2 , 2π

)
.

Prvi slu£aj: Kako je sinx > 0, pri mnoºenju obe strane sa sinx, znak
nejednakosti ostaje isti:

1

cosx
<

1

sinx

sinx

cosx
< 1

tg x < 1

Kako je tg x = 1, na intervalu koji razmatramo samo za x = π
4 , zaklju£ujemo da

¢e u prvom slu£aju nejednakost vaºiti za x ∈
(
0, π4

)
(jer je tg x rastu¢a funkcija),

kao i na x ∈
(
π
2 , π

)
, jer je tg x negativna na

(
π
2 , π

)
.

Drugi slu£aj: Kako je sinx < 0, pri mnoºenju obe strane sa sinx,
znak nejednakosti se menja:

1

cosx
<

1

sinx

sinx

cosx
> 1

tg x > 1

Opet sli£no razmi²ljamo, jednakost postiºemo u ta£ki x = 5π
4 , a kako poznajemo

znak i monotonost funkcije tg x, zaklju£ujemo da ¢e nejednakost vaºiti za x ∈(
5π
4 ,

3π
2

)
.

Kona£no, objedinjavanjem dva slu£aja dobijamo da je po£etna nejed-
nakost ta£na za

x ∈
(
0,
π

4

)
∪
(
π

2
, π

)
∪
(
5π

4
,
3π

2

)
�
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