
Ispit iz Uvoda u statistiku
septembar 2018.

1. Neka je dat prost sluqajan uzorak X1, X2, . . . , Xn.
a) Kako izgleda test Kolmogorov-Smirnova za testiraǌe nulte hipoteze da je polazni uzorak sa funkcijom
raspodele F0? (3)
b) Pokazati da raspodela statistike pod nultom hipotezom, ne zavisi od F0. (4)
v) Odrediti vrednost test staistike ako je realizacija uzorka 0.9, 0, 0.5, 0.2, a F0(x) = x,za x ∈ [0, 1] (funkcija
raspodele U [0, 1]). (3)
2. Neka je Yi = axi + b+ εi, i = 1, 2, . . . , n prost linearni model.
a) Pretpostavimo da je {εi} niz nezavisnih sluqajnih veliqina sa normalnom N (0, σ2)? Koju raspodelu ima
Yi? (2)
b) Izvesti formule za ocene â, b̂ i σ̂2 metodom maksimalne verodostojnosti. (7)
v) Ispitati nepristrasnost i postojanost ocene â. (3 + 3)
g) Na�i β% interval povereǌa za sredǌu vrednost zavisne promenǉive kada je vrednost prediktora x0? (5)
d) Kako biste testirali nultu hipotezu H0 : b = 0? (4)
3. Neka je X1, X2, ..., Xn prost sluqajan uzorak iz uniformne U [0, θ].
a) Oceniti θ metodom momenata i ispitati nepristrasnost i postojanost ocene. (5)
b) Pretpostavite da imate dodatnu informaciju o parametru θ da je ve�i od 1. Da li se ocena metodom
maksimalne verodostojnosti, na osnovu istog uzorka, meǌa? (5)
v) Pretpostavite da na raspolagaǌu, umesto datog uzorka imate informaciju za svaki od elemenata, da li
je ve�i od 1? Kako biste na osnovu tog ”novog uzorka” dobili ocenu nepoznatog parametra θ? (5)
4. Dat je uzorak

vrednost 1 2 3 4 5 6 7 8
broj realizacija 5 12 13 16 24 22 4 4

Sa pragom znaqajnosti α = 0.05, koriste�i χ2 test, testirati hipotezu da je dati uzorak iz raspodele(
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5. Svaki od 51 golfera je oprobao po tri loptice od dva nova brenda X i Y . Neka su Xi i Yi prosek pre�enog
rastojaǌa od prvog, odnosno drugog brenda za svakog od golfera i = 1, . . . , 51. Neka je Wi = Xi − Yi, dobijeni
su slede�i podaci: w̄ = 2.07, s̄2 = 84.63.
a) Sa pragom znaqajnosti α = 0.01 sprovesti testiraǌe hipoteze da loptice brenda X daǉe lete. (4)
b) Pokazati da za funkciju mo�i testa iz dela pod a) va�i da za µ > 0, M(µ)→ 1, kad n→∞. (4)

.
Napomena: Izrada zadataka traje 150 minuta. Maksimalan broj poena na ispitu je 65.
Svaki taqno ura�en deo zadatka vredi onoliko poena koliko je napisano. Da bi se dobili poeni nije
dovoǉno da samo konaqan rezultat bude taqan ve� je potrebno objasniti postupak rexavaǌa, odnosno
obrazlo�iti odgovor. U sluqaju netaqnog ili nedovrxenog rexeǌa, mogu�e je deono bodovaǌe uko-
liko je postupak rexavaǌa ispravan i obrazlo�en. Neqitki odgovori ne�e biti bodovani. Potpisane
tekstove zadataka treba predati.


