
SLUQAJNI PROCESI
Prvi doma�i zadatak

1. Neka su X1, X2, . . . , Xn nezavisne sluqajne veliqine sa ravnomernom raspodelom
na segmentu [0, 1] i neka su Y1, Y2, . . . , Yn nezavisne sluqajne veliqine, tako�e, sa
ravnomernom raspodelom na segmentu [0, 1]. Pretpostavǉa se da su sluqajne
veliqine Xi i Yj nezavisne za ∀i, j ∈ {1, 2, . . . , n}. Uvedu se oznake:
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Neka je αn = Gn(0.5) ·Hn(0.5)− Fn(0.5, 0.5), Bn = nαn − na, gde je a > 0. Pokazati:
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gde je ψ(x, n) = 0.5e−an(e(x−1)n + 1)x(exn + 1)1−x.

2. Neka su α i β realni brojevi, α 6= β, a X i Y L2(Ω) sluqajni elementi koji
imaju matematiqko oqekivaǌe jednako 0. Neka je, daǉe, sa Z(t) = Xeiαt + Y eiβt,
t ∈ T , definisan sluqajan proces Z = {Z(t), t ∈ T}.

a) Ako za sluqajne elemente X i Y va�i: E(XY ) = E(XY ) = 0, dokazati da je
sluqajan proces Z stacionaran.

b) Dokazati da je Z realan proces ako je α+ β = 0 i X = Y .

3. Neka je X = {X(t), t ≥ 0} Puasonov proces sa intenzitetom λ > 0.

a) Neka je sluqajna veliqina Y (t) definisana sa Y (t) = 3X(t) − X(3t), t ≥ 0.
Odrediti korelacionu funkciju sluqajnog procesa {Y (t), t ≥ 0} i ispitati
da li je on stacionaran.

b) Neka je τ3 trenutak realizacije tre�eg doga�aja u procesu X i neka je
sluqajna veliqina V data sa V = X(3τ3). Odrediti raspodelu verovatno�e
sluqajne veliqine V .


