
TEORIJA VEROVATNO�A
Prvi doma�i zadatak

1. Neka je dat prostor verovatno�a (Ω,A, P ). Neka je, daǉe, (An)n∈N
proizvoǉan niz doga�aja iz A i (En)n∈N monoton niz doga�aja iz A.

a) Dokazati da va�i jednakost:
P ( lim

n→∞
En) = lim

n→∞
P (En) .

b) Dokazati da va�i nejednakost:
P (lim sup

n→∞
An) ≥ lim sup

n→∞
P (An) .

v) Ako je 0 ≤ λ ≤ 1 i P (An) = λ za svako n ∈ N, dokazati da va�e
nejednakosti:

P (lim sup
n→∞

An) ≥ λ, P (lim inf
n→∞

An) ≤ λ .

2. Neka je (Xn)n∈N niz sluqajnih veliqina definisanih na istom pros-
toru verovatno�a, pri qemu Xn, za svako n ∈ N, ima gustinu raspodele
datu sa

fn(x) =
xne−x

n!
, x > 0.

Neka je An = {Xn ≥ 2n}, za svako n ∈ N. Dokazati da je P (lim sup
n→∞

An) = 0.

3. Neka su X1, X2, X3 nezavisne sluqajne veliqine sa standardnom nor-
malnom raspodelom, a

Y1 =
X1 −X2√

2
, Y2 =

X1 +X2 − 2X3√
6

, Y3 =
X1 +X2 +X3√

3
.

Odrediti gustinu raspodele sluqajnog vektora (Y1, Y2, Y3).


