
Prvi kolokvijum iz Analize 2a za L smer

grupa A

1. Neka su na skupu X zadate metrike d1 i d2 takve da je d1(x, y) 6 2 d2(x, y) za sve x, y ∈ X. Dokazati
da va�i:

a) Ako je B1 otvorena kugla u prostoru (X, d1), a B2 otvorena kugla u (X, d2), onda je za svako
x ∈ X i za svako ε > 0 B2(x;

ε
2 ) ⊂ B1(x; ε).

b) Ako je A ⊂ X otvoren u prostoru (X, d1), onda je A otvoren i u prostoru (X, d2).
v) Ako je (X, d2) povezan metriqki prostor, onda je to i (X, d1).

2. Dokazati da je skup E = {(x, y, z) ∈ R3 | x2 + 2y2 + z2 6 5− z4} kompaktan u prostoru R3 sa euklidskom
metrikom d2.

3. Neka je f : R2 → R definisana sa f(x, y) =


(x+ y)3

x2 + y2
, (x, y) ̸= (0, 0)

0, (x, y) = (0, 0)
.

a) Ispitati neprekidnost funkcije f na R2.
b) Ispitati diferencijabilnost funkcije f na R2.
v) Odrediti izvod funkcije f u pravcu proizvoǉnog jediniqnog vektora −→v u taqki (x0, y0) ∈ R2.

4. Odrediti u
′

x, u
′

y i u
′

z ako je u = f

(
x,

y

x
,
xz

y

)
, gde je f diferencijabilna funkcija na R3.
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