
Uvod u kompleksnu analizu - popravni kolokvijum, 16.01.2013.

Prezime i ime, grupa

1. Skicirati skup

{
z ∈ C

∣∣ ∣∣∣∣ z + 2

z − 2i

∣∣∣∣ > 1

}
.

2. Navesti primer funkcije koja:

a) ima prebrojivo mnogo qisto imaginarnih nula

b) je C-diferencijabilna samo u taqki z = 3i

v) ne zadovo	ava Koxi-Rimanove uslove ni u jednoj taqki.

3. Funkcija f(z) = (Imz)2 + i(Rez)2 neprekidna je na skupu , C-diferencijabilna na
skupu i analitiqka na skupu .

4. a) Preslikava�e f(z) = ez − z je konformno na C. T N

b) Skup {z2 | z ∈ C, |z| > 3, 0 6 argz 6 π

2
} je kompaktan u C. T N

v) Mebijusove transformacije su bijekcije na C. T N

g) C je vektorski prostor dimenzije 2 nad C. T N

d) Funkcija �ukovskog je "1-1" na gor�oj poluravni. T N

5. Odrediti bilinearno preslikava�e B tako da je B(i) = 0, B(−i) = ∞ i B(0) = −1, zatim preslikati

{z ∈ C | Imz > 0}.

6. Odrediti bar jednu analitiqku funkciju f : C → C qiji je realni deo u(x, y) = x2 − y2.

1. Funkciju f(z) =
1

3z + 4i
predstaviti Tejlorovim redom u disku sa centrom u z = 2i i naznaqiti gde

va�i razvoj.

2. a) Integral cele funkcije po proizvo	noj du�i je nula.T N

b) Ako se dve analitiqke funkcije na oblasti D poklapaju u prebrojivo mnogo taqaka, onda su one

identiqki jednake na skupu D. T N

v) Ako je funkcija anlitiqka u taqki, onda je ona beskonaqno diferencijabilna u toj taqki. T N

g) Funkcija f(z) = sin
z

z + 1
ima esencijalni singularitet u taqki z = −1.T N

3. Odrediti sve singularitete funkcije f(z) =
tg(π2 z)

z2 + 3z + 2
, kao i �ihovu vrstu.

4. Izraqunati integral funkcije f(z) =
e

1
z−5i

(z − 2)(z + 3)
po pozitivno orijentisanoj konturi:

a) |z| = 4;

b) |z| = 1.

5. Rexiti jednaqinu sin z = 2.

6. Izraqunati integral
∫
γ
(z3 + iz + 2z)dz, gde je γ negativno orijentisana kru�nica sa centrom u z = 1

polupreqnika R = 3.


