
Pismeni ispit iz Analize 1a, drugi, tre�i i qetvrti tok 27. januar 2011.

1. Neka je realan niz (xn)n>1 definisan sa x1 > 0 i xn+1 = −xn

2+xn
2 za n > 1.

a) Dokazati da su podniz parnih i podniz neparnih qlanova niza (xn)n>1 monotoni.

b) Ispitati konvergenciju niza (xn)n>1 i u sluqaju konvergencije na�i mu graniqnu vred-
nost.

2. Izraqunati lim
x→0

x 5
√

1 + x2 − sin(sin x)− 8
15x3

xex2 − x(1 + x2)
.

3. Ispitati tok i nacrtati grafik funkcije f(x) = (x + 1
2 ) ln(1 + 1

x ).

4. Neka je f : R → [0, 1] diferencijabilna funkcija i neka je |f ′(x)| < 1. Dokazati da jednaqina
f(x) = x ima jedinstveno rexeǌe.

5. Neka je dat niz (an)n>1 za koji va�i an+1 − an = 1√
n

+ o( 1√
n
).

a) Izraqunati lim
n→∞

an√
n
.

b) Izraqunati lim
n→∞

3
√

an√
n
.

Napomena: Boduju se zadaci 1, 2 i 3, kao i jedan od zadataka 4 ili 5.
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