¥YBoa y KOMILIEKCHY aHAJN3Y - TACMEHH UCIIUT 18.1.2013.

1. Heka je f anasurnuka dyskimja Ha obnacru D. Tokasaru cieneha rephema:

a) Axo je peannu neo dyukuuje f koncranrad na D, onna je u f koncranrha Ha D.
6) Axko je |f| xorcranrna dynknmja na D, ouna je m f xoncrantHa Ha D.

B) Cumka obiacti D npu HEKOHCTAHTHOM TIpecVKapamwy f He MOyKe GHTH HU TPaBa HU KPYKHUIA.

Pemewe: f = u + v je amaautruka, na Baxke C' — R ycaosu Ha obnactu D. Kako je u KOHCTaHTHA, TO Cy MapITHjaTHI
M3BOJM 110 T U 110 Yy Hys’a. V3 oBa j1Ba nmojarka no0ujaMo Jia Cy W HapiyjajHu u3BOJAX v Takohe Hysa. 3aKJbydyjeMo J1a
je v KOHCTaHTHa, & caMuM TUM je U f KoHcranTHa. 3a Jeo nox 6) camo npumenumo C' — R ycjioBe y nojapHOM ODJIUKY .
Heo B) je npumena nperxoauor. IIpernocrasumo na je cauka npasa. Onja 6GucMO MOMIM 13 3aPOTPAMO U TPAHCIUPAMO
[IPaBY A0 MOKJIAMNAA Ca4 MMATrHHAPHOM OocoM. TakBa KOMIIO3WIHja je aHAINTHIKS (PYHKIINja THjH je peaaHn [Aeo Hya, Ta
MpEeCINKaBamke MOpa 6uTn KOHCTaHTHO. KoHTpaaukimja. CHANYHO, aKO je CJIMKA KPYT, MOYKEMO Ta TPAHCIUPATH TAKO 113,
My reHTap Oyae y KOOPJAMHATHOM [MOYETKY M U3BECTH KOHTPAAUKIA]Y Ha OCHOBY Jeia 6). OBaj 3a1aTak MOXKE Ce yPaJIuTH
HA BWITE HAYWHA, jOIT jemaH Ou Ouo kopuctehn TeopeMy O OTBOPEHOM NPECIUKABADY .

2. Ogpenuru MebujycoBy rpancdopmanujy B koja jeauundny Kpyzkuuiy /i cauka Ha KpyKHUIY Ko = {w e C||w—i| =1}

i
u 3a kojy je B(0) = o B(1) = 0. IIpecaukary 3aTUM [0y MOJIYPABAH [pECInKaBambeM B.

Pememe: MMamo y 1mTa ce cimkajy aBe Tauke. AKO OApEIUMO CAUKY W Heke Tpehe Taduke, MOXKeMO a006uTH (hopMysry

npeciaukasaiba (momohy ome ”sesnuke” dopmyne). Tauke z = 0 u z = 00 Cy CUMETPUYHE Y OJHOCY HA jEIAUHUIHY
kpyzuuiy. Onja cy 1 mbUXoBe CJIMKe CUMeTPUYIHE y OJIHOCY Ha CIIMKY jeIMHUYHe KPYXKHUIIE, Tj. Y OJHOCY Ha KPYKHHILY
K5. Haxne, Tpeba oapemuTH TayKy CAMETDHYHY Tadkum z = 3 y oxuocy Ha K. To he Gurm Tauka z = —i (Hmp.

TPAHCIUPAMO 0 JeIWHWTHOT KPYra, HaeMO CHUMEeTPUYHY, 13 BPATUMO HA3A/I: + 7). Kaga cBe 0BO 3aMeHUMO y
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dopmyay, nobujemo ma je B(z) i )

. Cimka 3amare obsractu je monypasan Rez < 0.
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3. Oyuxuujy f(z) npeAcTaBuTH JIOpAHOBUM PEeOM KOju KOHBEPTUPA ¥ TAUKH 2z =

Pemmerse: Tpeba passutn byrKIMjy Ha mpereny 1 < |z| < 2. TIpo Tpeba pacTaBUTH MOJWHOM y UMeHnory. 2+ 2 + 222 +

) A

3=(2 1 2 =(2 1+id2)(1 —1 j = = . C j
22 =24+2)1+2%)=2+2)(1+i2)(1 —iz), maje f(z) G107 242 +t1- -+ Cramzapaso ce onpebhyjy
TpazKeHe KOHCTaHTe. JOM je MOXK/a 3rogHo Hammcaru 1 — iz = —i(i + z). Hazame cBe Kao Ha BexkOama.

4. Heka je a # 2 nosutrusHa KoHcTaHTa W C; KPYKHUIA MOJYTPEYHUKA G Ca MEHTPOM Y KOOPAUHATHOM TIOYETKY, OPUjEHTH-
22 4 e?
cana TO3UTUBHO. V3pavuyHaTH WHTETPaJ ﬁdz.
2%(z —
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Pememe: Jlatu wHTErpaa jeqHax je ” 27 myTa cyma pesuayMma yayTap KouType”. Kaza je a < 2, oHza je caMo CUHTYIap-

urer z = 0 yHyTap KOHType, J0K je 3a a > 2 u z = 2 yuyrpa. Tauxa z = 0 je mosa gpyror pena, a z = 2 npsor. lobuje
: 2
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cegaje[:—73aa<2,alz7ri 3a.a > 2.
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cos 7Tx — cos bx
——dz
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5. M3zpagynarn mHTErpas /
T

— 00
o0
cos7x — cosbx

Pememe: [Momunrerpanna ¢dpyHKIm]a je mapHa, na je [ = 2 / 5 dz. Kaxko je nmumec noguHTerpasite QyHKIje
x

0
KaJ1a, ce mpubInKaBaMo HyJM jemHak —12 < 0o, 1o je = (0 OTKJIOWUBY CHHTYAAPUTET, Tj. HUje mpodmem. Jlabe, ako ce
o0

- 2 .
NOMEPUMO OJ1 HyJe, OJMHTErpanta GyHKIuja je orpanndena ca —, a / —dr < co. Bakibyuak je Ja 1aTu uHTErpas
T x
1
KOHBEPTHpPA, Tj. HEerora BpemHoct je mexku koHauan PEAJIAH 6poj. I'pemka Ou Guiaa pas3maBOjUTH JTATH MHTErpa Ha
o0 o0

. cos7x cos bx . . e7iz — iz
Pa3UKy 1Ba, jep / s—dz u / 5—dx zacebro muBeprupajy!! Yeomumo bymxmmjy g(2) = ————
x x

. IIpaBumo
z
0 0
craamapaay koutypy (“momynperen”). Bupamo € m R Tako ma 3a |z| > R u |z| < € mema cunrynapurera GyHKIHjE ¢.
Kako yHyTap oBe KOHType Hema cuHrynapurera, To je [ g(z)dz = 0. Ca npyre crpane, [ g(z)dz jennak je 36upy 4
Ce,r

Ce,r



unrerpaia (1o JyKY e, JIYKY YR ¥ O ayxkuma of —R no —e u on € go R). Wurerpasn 1o ayky 7yr jeJHaK je Hyau HA
ocuoBy Tpehe ZKopaanose jgeme. MHTErpas 1Mo JyKy 7. jennak je 27, kopucrehn npBy 2KopmraHOBY JieMy U 9HIGEHUILY 1A
je numec kama z Texku Hynau on dbyukimje zg(z) jennak 2i. Jakne, I = 2.

. . . . 1 1
. Heka je f anamutuuka Ha 3aTBOpeHOM jenuun4HOM gucky. Jlokaszaru ma mocroju n € N takas 1a je f (> # e
n n
. . 1 1 .
Pememe: Ilpernocrasmmo cymporso, Tj. ma 3a cako n € N paxku ga je f | — | = Tk Axo craBumo 1a je z, = —,
n n n

Zn

Zn+ 1
CKyTy KOjU WM& TadKy Harommiasama (To je Tauka z = 0) koja mpunaga ckymy D = {z||z| < 1}. Tlo Teopemu jemurocTn

Hame, nebunnmumo Gyaruujy ¢g(z) = zj—l' Buaumo na ce f u g noknanajy Ha

oHza mMaMo ga je f(z,) =

Baxu f1a je f = g va D. Kaxko je f aHamuTudka, TO je U HENPEKUIHA, 113 je lim1 f(z) = f(-1) = lim1 = oo.
2—— Zz—>—

z+1
Konrpagukimja.

Hamomena: Cryment 6upa b ox 6 3amaraka.



