
TMI - drugi kolokvijum 29.5.2014.

1. Ispitati za koje p, 1 6 p < +∞, funkcija f(x) =
1

shx
pripada prostoru Lp(0, 1).

2. Ako je f ∈ L3(X,µ) ∩ L6(X,µ) i ||f ||6 = 1, dokazati da je ||f ||24 6 ||f ||3.

3. Neka je H Hilbertov prostor. Ispitati da li za proizvo	ne vektorske potprostore M i N u H va�i (M+N)⊥ =
M⊥ ∩N⊥, pri qemu je M +N = {m+ n|m ∈ M,n ∈ N}.

4. Neka je A ⊆ (a, b) mer	iv skup strogo pozitivne Lebegove mere i neka je M = {x ∈ L2(a, b) |x(t) = 0, t ∈ A}.
Dokazati da jeM vektorski potprostor od L2(a, b) i odreditiM⊥. Za proizvo	nu funkciju f ∈ L2(a, b) odrediti
ortogonalnu projekciju na M , kao i ortogonalnu dopunu.
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