
TMI - pismeni ispit

1. Neka je f mer	iva i konaqna skoro svuda na [a, b]. Dokazati da postoji jedinstven realan h takav da je

m({t | f(t) > h}) > b− a

2
i m({t | f(t) > H}) < b− a

2
za sve H > h.

2. Izraqunati lim
n→∞

∞∫
n

n2arctg 1
x

n2 + x2
dx.

3. Neka je f(x) > 0, f ∈ L2(0,+∞) i F (x) =

x∫
0

f(t)dt. Dokazati da je lim
x→0+

F (x)√
x

= 0.

4. Neka su Lk, k = 0, 1, 2, 3 potprostori od L2(0, 1) generisani polinomima stepena ma�eg ili jednakog od k. Izraqu-
nati d(f, Lk) za svako k = 0, 1, 2, 3 ako je f(t) = t3.
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