
TMI - pismeni ispit

1. Neka je f : [a, b] → R, f(x) = m([a, x] ∩ E), gde je E ⊂ [a, b] ograniqen m-mer	iv skup (m je Lebegova mera).
Dokazati da je f neprekidna neopadaju�a funkcija.

2. Izraqunati lim
n→∞

∞∫
a

nk+1 · xk · e−nx

1 + xk
dx, ako je a > 0 i k ∈ N.

3. Neka je (X,µ) prostor sa merom, pri qemu je µ(X) = 1. Ako je f : X → [−1,+∞], dokazati da je

||f ||2 6
(
4 +

∫
X
f3dµ

3

) 1
2

.

4. Dokazati da je sa ⟨x, y⟩ =
π∫

0

[x(t)y(t) + x′(t)y′(t)]dt definisan jedan skalarni proizvod na prostoru neprekidno-

diferencijabilnih funkcija na [0, π]. Odrediti ugao izme�u vektora t i sin t u ovom prostoru.
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