
ТМИ - рви колоквијум 18.04.2015.

1. Нека је X = {1, 2, 3, 4}, Y = {a, b, c, d}, f : X → Y , f(1) = a, f(2) = f(3) = b, f(4) = c и
M = {∅, {1, 2}, {3, 4}, X}. Проверии а ли су фамилије M и f(M) = {f(A) |A ∈M} σ-алере.

2. а) Нека је µ нека мера на некој σ-алери M. Доказаи а за A, B ∈ M важи јенакос
µ(A ∪B) = µ(A) + µ(B)− µ(A ∩B);

) Нека је m Лееова мера (на R), и нека су A, B ⊆ [0, 1] мерљиви скуови са својсвом m(A) +
m(B) > 1. Доказаи а ску A ∩B није разан.

3.Даа јефункција f : [0, 1]→ R, f(x) =


x2, x /∈ Q, 0 ≤ x ≤ 1/2

x3, x /∈ Q, 1/2 < x ≤ 1

7, x ∈ Q, 0 ≤ x ≤ 1

. Израчунаи
∫
[0,1]

f(x) dm(x),

е јеm ознака за Лееову меру.

4. Нека је µ : P(R)→ [0,+∞) зааа са µ(A) =

{
0, 1 /∈ A
1, 1 ∈ A

.

а) Доказаи а је µ мера;
) Израчунаи µ((1, 2)), µ([0, 1]) и µ(C), е је C ознака за Каноров ску;

в) Израчунаи
∫
A
f dµ, е је A = [1, 3] и f(x) =

{
1, 1 ≤ x ≤ 2

2, 2 < x ≤ 3
;

) Да ли је функција f(x) =


1, x ∈ (−∞, 1) ∪ (2,+∞)

−10, x = 1

−15, 1 < x ≤ 2

озиивна µ-скоро свуа?

) Да ли је мера µ ранслаорно инваријанна?

5. Да ли је функција f(x) =
sinx

1 + x2
Лее инераилна на [0,+∞)?

6. Израчунаи раничне вреноси: lim
n→+∞

∫1
0

nx2

1 + n2x3
dx, lim

n→+∞

∫+∞
−∞

e−(x+n)2

1 + x2
dx.
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