TMMU - dpyru KoJOKBUjyM

1.
2.

. Heka u, v € H, H - Xunbeprop mpocrop, i Heka je 4 = u/||u||?, o = v/||v||?. Hokasaru ma je ||a — d|| =

Hexa f, g € L?’(R) 3a neko p > 1. Iokasaru na f - g € LP(R).

a) Hasectn mpumep ckyma E C R u dynxmmje f : E — R xoja npunama npocropy L3(FE), a He npumaja mpocTopy
LY(E);
6) [Ja au ce ckyn E moxe omabparn tako 1a 6yne m(E) < +oo?

a) Heka je (X, p) mpocTop ca mMepom 1 Heka je pu(X) < +oo. Ako 3a mm3 dynxumja f, € LY(X, p) Baxku f, = f (1j.
fn PaBHOMepHO KoHBeprupa Ka f), mokasaru ga f € L'(X, ) Takobe, kao u 1a je liIJIrl lfr— fll =0;
n—-+oo

6) /la Jiu nperojHo Baxku, ako ce uzocrasu ycuos p(X) < +oo? [Yuyrcrso: mocmarparw mms fn(r) = n/(z? + n?) na
ckymy (0, +00) ca JleGeroBom mMepoM.]

. Heka je f € LP(X, p).

1
a) Jokasaru ja je mepa ckyma {z € X | |f(z)| > n} mama nan jenHaka of porr Jx 1fPdp;
n

6) Kopucrelin ce nperxomaum (unn npyradnje) nokasaru 1a je ckyn {x € X | f(z) # 0} o-xkonauaH, 1j. na ce Moxe
IIPUKA3aTH Kao HajBUIlle PebpOjuBa YHUja CKYNIOBA KOHAUTHE Mepe.

. Heka cy u, v € H, H - Xunbepros npocrop, u Heka je ||u|| =3, |[|u —v|| =7, ||u+ v|| = 1. Oxpenurn ||v||.

. ITokep 3amarak. [Moxe 3amennTn 6uno xoja nsa] Heka je A kommurekcha mepa na o-anreGpu I man X, u mexa je |A|

heHa ToTasHa Bapujanpja. okazatu na je A < |A|. Jokaszaru ja je |A| Mepa ckyma {z € X | |f(x)| # 1} jennaxa uysmu,

ako je f = - Pagorn Hukonmmos m3BOm Mepe A o Mepu |A|.
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. Heka u, v € H, H - Xunbeptos npoctop, u meka je @ = u/||ul|?, & = v/||v||>. Hoxazaru na je ||a — o|| =

Heka f, g € L?’(R) 3a neko p > 1. Jlokazatu 1a f - g € LP(R).

a) Hasectu mpumep ckyma E C R u dysxmmje f : E — R koja npumaga mpocropy L3(E), a He mpumaia TpocTopy
LY(E);
6) Ha sm ce ckyn E moxe omabparn tako ma 6ymne m(E) < +oo?

a) Hexa je (X, p) npocrop ca mepom u Heka je u(X) < +oo. Ako 3a nuz dynxkuuja f, € L'(X, p) saxkn f, = f (1j.
fn PaBHOMepHO KOHBeprupa Ka f), nokazatu na f € L'(X, ) Takobe, kao u 1a je lirf l|fr — fll =0;
n—-—+0oo

6) [a sin nperomHo BazKm, ako ce m30cTaBu yeaoB (X ) < +00? [Ymyrcrso: mocmarpatu mu3 fn(z) = n/(z? + n®) na
cxymy (0,+00) ca JleGerosom mepom. ]

. Heka je f € LP(X, p).

1
a) Mokasarum na je mepa ckyna {z € X | |f(z)| > n} mama unm jennaka of s S | f1Pdps
n

6) Kopucrehin ce nperxomanm (nnm apyradmje) nokasarn ga je ckyn {x € X | f(z) # 0} o-xomauan, tj. ma ce mMoxe
IPUKA3aTH Ka0 HajBHUIIlE IPEOPOjUBa YHHUja CKYIIOBA KOHAYHE MeEpe.

. Heka ¢y u, v € H, H - Xunbepros npocrop, n Heka je ||u|| = 3, ||u —v|| =7, ||u +v|| = 1. Onpemurn ||v]|.

[|u = o]
[l - {[vl]

. ITokep samaTak. [Moxke 3amennTn 6mno koja nsa] Heka je A kommurekcra mepa ma o-anreGpu I man X, w mexa je ||

BeHa ToTasHa Bapujammja. Jokazatw na je A < |A|. Jokasarm na je |A| mepa ckyma {z € X | |f(x)| # 1} jennaka mymnn,

axo je f = - Pagon HukomuMos u3Bozm Mepe A o Mepu |A|.
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