
Analiza 4 22.1.2020.

1. Data je funkcija d : (0,+∞)× (0,+∞)→ [0,+∞) sa d(x, y) = | lnx− ln y|.

(a) Dokazati da je funkcija d metrika na skupu (0,+∞).

(b) Ako je (xn)n∈N Koxijev u metriqkom prostoru ((0,+∞), d), dokazati da je (lnxn)n∈N konvergentan

u (R, de).
(v) Koriste�i neprekidnost eksponencijalne funkcije zak	uqiti da je Koxijev niz (xn)n∈N konver-

gentan u ((0,+∞), d).

2. Posmatrajmo Koxijev problem x′ = 6t
3
√
x2, x(0) = 0.

(a) Eksplicitno rexiti dati Koxijev problem i zak	uqiti da ima dva rexe�a.

(b) Koji uslov Pikarove teoreme nije ispu�en u ovom sluqaju? Deta	no obrazlo�iti.

3. Neka je dat sistem diferencijalnih jednaqina:

x′1 =3x1 + 4x2 − 2x3

x′2 =2x1 + x2 − 4x3

x′3 =x1 + 2x2.

(a) Rexiti dati sistem.

(b) Ispitati stabilnost ekvilibrijuma (0, 0, 0).

4. Izraziti Furijeovu transformaciju funkcije f(x+ a) i funkcije f(ax) (a je realna konstanta) preko
Furijeove transformacije funkcije f(x).
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