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1. Neka je
∞∑
n=0

bnz
n konveregentan na D = {z ∈ C : |z| < 1} i bn ≥ 0. Dokazati da je familija

F =

{
∞∑
n=0

anz
n : |an| ≤ bn

}
normalna na D.

2. Neka je α ∈ (0, π
2
) i h > 0. Pokazati da preslikavaǌe

f(z) =
Re z

cosα
+ i(Im z − Re z tgα)

kvazikonformno slika kosu polutraku

S1 = {z ∈ C : Re z > 0,Re z tgα < Im z < Re z tgα + h}

na polutraku S2 = {z ∈ C : Re z > 0, 0 < Im z < h}. Odrediti konstantu kvazikonform-
nosti.

3. Neka je Ω = {z ∈ C : |z−1| > 2, |z+1| < 5, Im z > 0} i Γ familija krivih koje spajaju du�i
[−6,−1] i [3, 4] unutar Ω. Na�i ekstremalnu du�inu familije Γ tj.λ(Γ) i optimalno ρ,
tj. ρ za koje se dosti�e ta ekstremalna du�ina.

4. Koriste�i poznata svojstva funkcije µ dokazati da je kvadrilateral Q = {z ∈ C : Im z >
0} sa istaknutim taqkama z1, z2, z3,∞ redom na granici (na realnoj pravoj) konformno
ekvivalentan kvadratu akko je z3 − z2 = z2 − z1.
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