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1. Neka je Ω ⊆ C oblast i F ⊆ H(Ω), gde je H(Ω) skup svih holomorfnih funkcija na
oblasti Ω. Ako je familija F normalna i n ∈ N proizvoǉan prirodan broj, dokazati
da je familija F(n) = {f (n) : f ∈ F} tako�e normalna.

2. Neka je K ≥ 1 i f(z) = z + i
√

K−1
K+1

z̄. Pokazati da je preslikavaǌe f

(K +
√
K2 − 1)-kvazikonformno i da nejednakost

M(R)

K
≤M(f(R)) ≤ KM(R),

va�i za sve pravougaonike R = [a, b] × [c, d], gde su a, b, c i d realni brojevi i M(R) je
modul pravougaonika R.

3. Neka je Ω = {z ∈ C : |z| < 1, |z − 1
4
| > 1

4
, Im z > 0} i Γ familija krivih koje spajaju du�i

[−1, 0] i [1
2
, 1] unutar Ω. Na�i ekstremalnu du�inu familije Γ tj.λ(Γ) i optimalno ρ,

tj. ρ za koje se dosti�e ta ekstremalna du�ina.

4. Neka je Ω ⊆ C prosto povezan domen qija je granica �ordanova kriva, sa tri istaknute
taqke na granici. Istaknute taqke zovemo vrhovi, a lukove izme�u ǌih stranice
ovog ”trougla”. Neka je γ neprekidna kriva u Ω koja dodiruje sve tri stranice ovog
”trougla”. Koriste�i ekstremalnu du�inu, pokazati da je

L(γ) ≤ 3
1
4

√
A(Ω),

gde je L(γ) euklidska du�ina krive γ, a A(Ω) povrxina oblasti Ω. Pokazati da je
konstanta 3

1
4 najboǉa mogu�a.
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