
Kompleksna analiza A, M smer
Jun 2, 05.07.2021.

1. a) Koriste�i Koxi-Rimanove uslove ispitati diferencijabilnost i analitiqnost funkci-
je f(z) = x2 + iy2, gde je z = x+ iy.

b) Neka je h harmonijska funkcija na oblasti Ω takva da je i h2 tako�e harmonijska na Ω.
Dokazati da je jedna od funkcija h i h̄ analitiqka.

2. Neka je Cn pozitivno orijentisana granica kvadrata K = {z ∈ C : |x| < nπ + π
2
, |y| < nπ + π

2
}

i f(z) = 1
z2 sin z

. Pokazati da je lim
n→∞

∫
Cn

f(z)dz = 0. Odrediti
∫
Cn

f(z)dz, a zatim dokazati da je

π2

12
=
∞∑
n=1

(−1)n+1

n2 .

3. U zavisnosti od parametara m,n ∈ N0, odrediti vrednost integrala
π∫
0

cos2n x cos 2mxdx.

4. a) Odrediti bilinearno preslikavaǌe f koje slika taqke 4i i 2i redom u −4 i 0, a disk
{z ∈ C : |z − 4i| < 2} slika na poluravan {w = u+ iv ∈ C : v > u}.

b) Dobijenim preslikavaǌem f preslikati oblast Ω = {z ∈ C : |z − 4− 4i| < 2}.
v) Odrediti bar jedno 1 − 1 holomorfno preslikavaǌe kojim se {z ∈ C : Re z > 0} \ {z ∈ C :

|z − 5
4
| ≤ 1} preslikava na prsten {z ∈ C : 1 < |z| < 2}.

5. Neka su a, b ∈ C i neka je Γ = {z ∈ C :
∣∣z − a+b

2

∣∣ = s + r}, gde je |a − b| = 2s, s > 0, r > 0. Ako
je f analitiqka funkcija na oblasti koja sadr�i krivu Γ i M > 0 tako da je |f(z)| ≤ M za
z ∈ Γ, dokazati nejednakosti:

|f(a)− f(b)| ≤ 2M
s

r2
(s+ r), |f ′(a)− f ′(b)| ≤ 4M

s(s+ r)2

r4
.
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