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1 Cemva Henema

1.1 Huz3oBmu

1. Heka jea >b>0ux; = aTer, Y1 =Vabu xp = x";y", YUn+1 = +/TnlYn. orxazaru na

HU30BU Ly, U Y, KOHBEPIUpPAjy.

Pememe. Nunyriumjom ce mpoBepasa na je HU3 Y, H00po medpurHUCAH, NOK je nobpa JeUHUCAHOCT
HUM3a X, ouurdenmHa. Ilpumernmo ma je ma ocmoBy ATl mejemmakocTw T, = Y, 3a cBako N € N.

Hus x,, je pactyhu, nok je mus ¥, onanajyhu. O6a musa cy orpanmuena. Heka je x = lim x, u
n—a0

y = lim y,. Hymramenm nuMeca Kpo3 pekypeHTHe GopMyJe Koje AedUHMNTY MOCMAaTpaHe HU30BE,
n—aoo

nobuja ce r = Y.

2. Hexka jex; =0u x, = . IlokazaTu na HU3 KOHBeprupa u Hahu numec.

1
1+Z‘n

Pememe. Nnayrnujom ce mokasyje na je Hu3 qoOpO medUHMUCAH, a OOATIE CIEAN U OrPDAHUYEHOCT

Hu3a omo3ro ca 1. [lomum3 unamoBa ca HeENAPHUM WHAEKCUMA je€ PACTyNu, a IOAHU3 YIAHOBA

ca TApHUM MHIEKCHMa je omamajyhm, mro ce mposepasa mumyknujoM. Heka je £ = lim X9, u
n—0oo

. _ 1 _ 1 _ 2 _
Yy = T}gl;loxzn+1. Tama, T = 77 u Y = 755, omakye ciemn & = Y. [axre, 27 + T — 1=0mn

1+y
S EaVE] :
rT=—75" (npyro pememe onbamyjeMo 360r HEroBe HEMATUBHOCTH).

2

3x
Troa IokrasaTu na HU3 KOHBeprupa m Hahum numec.
n

3. Herka je g =a > 0u x,41 =

Pememe. Hu3s je nobpo medurmcan, mro ce mposepasa mHIyKnujom. Axo je T, < 1, mu3 omana,
a ako je X, > 1 mm3 pacre. Ilposepasa ce ma 3a 0 < @ < 1 Baxm x,, < 1 3a ceako n € N, a
3aa > 1jex, > 13acsaxko n € N. ¥ npsom cayuajy, rparmuna Bpemuoct je 0, a y apyrom
cIydajy HU3 OUBEPTUpA.
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4. Heka je Tpy1 = xi —x, + 1, 21 = a € R. Ucnuraru xouBeprenmujy Husa.

Pememe. 32 ¢ = 0 wm a = 1 wus je woucrantan (cBaku umam je jemsak 1) m KoHBeprupa.
IIpernocrasumo na je @ # 1 = 0, a # 1. Tazna, sus je mo6po medurucan u Tn1 — T, = 0, ma
je pacryhu. Kammunar 3a mumec je 1. Y cayuajesuma a > 1 u @ < 0 mu3 museprupa. Y ciyuajy
0 < a < 1, su3 je orpannuen onosro ca 1 u xomseprupa. Ilakie, hnolo x, =13aacl0,1]

n—

5. Ilokasaru ma SIN N u COS TN IUBEPTrUPa]y.

Pememe. IIpernocrasumo cympoTro, lim sinn = a. Tazga je u lim cosn = v/1 — a2. Ca mpyre
n—aoo n—0oo

crpame, 360r sin 2n = 2sin n cos n, mopa 6urn a = 2av/1 — a2 u 360r cos 2n = cos?n—sinn

mopa 6utu /1 —a? = 1 — 2a%. U3 npse jemmaxoctu je @ = \/75, CMEHOM y IpyTy, mobuja ce

1 3 1 .
1= 1-2- 1= 5 Kourpamuknuja.

Hepuanmuja 1. Tloanus wusa T, je mpeciaukasame T O @, rae je ¢ : N — N koje je 71-1"u
crporo pacryhe.

Iepununuja 2. T je Tauka HArOMUJIaBama HU3A T, aKO Y CBAKOj E-OKOJUHU UMa OECKOHAYHO

MHOT'O YJIaHOBa HU3A.
Teopema. Cpaku OrpaHUYEH HU3 UMa TAYKY HATOMUJIABAMDA.

Teopema. Tauka T je Tauka HATOMUJIABAHA HU3a AKKO TIOCTOJU TOJHU3 Ty, TAKO Na lim Tp, = T.
k—0o0

6. OnpemuTy CEyn Tadaka HATOMUJIABAA, HU3A (—1)”(2 + %)

Pememe. Hus (—1)" IUBEPTUPA U MMa JBe Tauke HAroMuWiIaBama, —1 u 1, nox mu3 2 + % KOH-

Beprupa ka 2. Ckym Tauaka marommrasama je {—2, 2}

7. OppenuTu CKyn Tavyaka HATOMUJIABAHA HU3A, (1 + %)n(—l)” + sin n4.

Pememe. Kaxo je

. 1,
7}11}010(1 + 5) =6
N 1, n = 2k,
(~1)" =

1, n=2k+1,



(0 n = 8k,
\/75, n =8k + 1,
1,  n=8k+2,
Sinn_7r:<—\/7§, n =8k +3,
4 0 n = 8k + 4,
—¥2 =8k +5,
1, n=8k+1,
\‘/75, n =8k +7,

TO je CKyIl Ta4aKa HAarOMHUJIABAaH3a A= {—6 - \/75, —e + \/75, €, e — 1, e+ 1}.

n? 2nm
1+n? cos 3 -

8. O,Hpe,HI/ITI/I CKYII TaYaKa HaroOMuJjaaBamha HU3A

. 1
Pememe. Ananorso OPpEeTXOoMHM 3aJalrMa, CKYII TadaKa HarOMW/IaBalbha J€ {—5, 1}

n
9. Hera je 71 € (0,1) u 41 = D, In(1 + %) 3a n > 1. Uspauynaru lim x,,.
k=1 n—®w

Pememe. Vnaysmujom (y3 kopu7leme nejennaxoctu In(1+x) < x) ce nokasyje ma je x, € (0,1)
sa caro N € N. Karo je nx, 11— (n—1)x, =In (1 + x,), 1j. Tpy1— T, = % < 0, o
je mu3 omamajyhu. akie, Hu3 T, KOHBEPIUpAa U 3a HETOB JUMEC BaXu T = In (1 + :L"), OITHOCHO

x = 0.

n—1
10. Hexra je xg € (O, 7T) ux, = % Z sinxy 3a n > 1. Uspauymatu (ako mocroju) lim x,.
k=0 n—0o0

Pememe. Uunyxnujou ce nokasyje ma je T, € (0, 7) 3a cako n € N. Kako je nz,—(n—1)z, 1 =
SiN Ty, TO je Tp — Ty = T < (), ma je mu3 omamajyhu. Ciemu, KOHBEPrupa u 3a HEroB

muMec Basku & = SIN & ma ocHoBy Kommujese Teopeme. Konauno, sakmyuayjemo & = 0.
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