3umvckn cemecrap 2021/2022 Bex6e n3 Ananuze 1
3opa 'ory6osuh z.golubovic@yahoo.com

1 Cenmma Henmema

1.1 HuzsoBmu

Heduvnunuja 1. Hus (.iEn)neN je Komujes ako Basku
(Ve >0)3npeN)(Vm=n=2ny = |z, — 2, <¢),

(Ve > 0)(3ng e N)(Vn = np,Vpe N = |x,1, —x,| < e).

Teopema. CBaku KoHBepreHTaH Hu3 je Komujes. Y KOMIJIETHOM METPUYKOM IPOCTOPY cBaku Koc-

XUjeB HU3 KOHBEPTUPA.

1. Hoxaszaru na vm3 @, = 1 + 2% + e+ # KOHBEPrupa.

Pememe. ExsuBasnentno, mokaszahemo na je sus Kommjes y R:

< 1 P 1 1 1 _ 1 _
Upip — Qp| < ————— + -+ =—— —<e
TP n(n 4 1) (n+p—1)(n+p) n n+p n

2. IlokazaTu ma HU3 G, = Sigl + 51;22 + o4+ Si;nn KOHBEPTUPA.

Pememe. Exsusasnentno, mokaszahemo na je su3 Kommjes y R:

_ 1 1 1-(3P 1
an+p_an|\2_n+"'+2(n+p)—2n+1 1_% <2—n<€.
3. Hoxazatu na HU3 A, = %21' + %32' + et nc((:fll) KOHBEprupa.

Pememe. Exsusanentno, noxasahemo na je an3 Kommjes y R:

1 1 1 1 1
+-- 4+ < - < <
(n+1)(n+2) n+p)n+p+1) n+l1 n+p+1 n+1

|ngp —an| < €.
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4. JlokasaTu ma ®Hu3 T, = 1 + % + -+ % [UBEPrUpPA.

Pememe. ExsuBanentro, nokazahemo ma mu3 muje Kommjes y R. Hexa je € € (0, l).

2
1 1
4+ + > P
n+1 n+p n+p

Tn+p — xn‘ =

Hexka je p = n. Tazna je
n 1
|$2n—l’n‘ Z%=§>€.

1

1
Tog2 + - -+ + =— nuBeprwupa.

5. IlokazaTu na HU3 T, = logn

Pememe. ExsuBasnentno, mokaszahemo na mm3 mmje Kommje y R. Hexa je € € (0, %)

1 1 D P
— e = > .
logn + 1 logn+p ~ log(n+p) n+p

|xn+p - xn|

Hexra je p = n. Tana je
n 1
|$%1—'$n|> 55 :ié > €

6. Ilokazatu na vHU3 T, = Po + 719—(1) + -4 1%—””, pi € N, p; <9 xomseprupa.

Pememe. Hu3s je pacryhu:

. Prn1
Int1 = In = 10n+1
Hwu3z je orpanuuen omnosro:
9 9 1—
Tp <9+ —+- +— =9—18 = 10— 10" < 10.
10 100 T 1-4&

MoHOTOH U OrpaHWUYEH HU3 KOHBEPTUPA.

7. Hoxaszatu na wu3 T, = (1 + %)(1 + %1) (1 2%)

Pememe. Hus je pacryhu:

Tn+tl
. :1+2n+1>1.
Hwu3z je orpanuuen onosro:

1 1 1. 1 1 1. 11—4
Inz,=In(14+=)+ln(1+-)+-+In(l+ =)< =+-+4+---+In(l1 4+ —) = = 2 <1,
nzx n(+2)—|—n(+4)+ +n(+2n) 5t —I—n(—|—2n) 211

Ty < e.

Hwus je MoHOTOH M OrpaHUYeH, Ta KOHBEPTUPA.



8. Hexa je mat Em3: T1 = \/5, Ty = \/2 VAR \/§ (n ropena). lokazaTu oa KOHBEPIUpa

u gahwu aumec.

Pememe. Hus je pacryhu, mro ce morasyje muayknujom. Baku 1 < ZTo. IlpermocraBumo ma

BaKU Ty < Tpy1. Tama jeud Tpy1 = \/2 +x, < \/2 + Tp41 = Tpy2. Hus je orpanuuen onosro
ca 2, mTo ce Tarkohe mposepasa mEayEnujoM. Baxu £1 < 2. [Ipernocrasumo ma je X, < 2. Taza

jerm Tpyr =2+ x, <A2+2=2.

9. Hera je 2 < a1 < 3 u dapy1 = ai + 6. JokazaTu na HU3 KOHBeprupa u Hahu mumec.

Pememe. Jlokasxumo na je Hus orpanuden (uuayknujom). Bazxu 2 < a1 < 3. [Ipernocrasumo na

246 . . n—2)(an—3
2 = € (2, 3). Hus je onanajyhu: apyq1 — Qp = % <

0. Cremn, un3 rouBeprupa. IIpOJIACKOM JUMECOM KPO3 jeIHAKOCT Da = a? + 6 mumamo a? —
, prup p po3 ] n+1 n

je2 < ay, < 3. Tana je n Gy =

5a + 6 = 0. 360r onucamux cBojcraBa Hu3a, MOpa butu @ = lim a, = 2.
n—aoo

10. Hera je x1 =1, £y 1 = 45":32. IlokazaTu ma HU3 KOHBeprupa u Hahwu nmMec.
n

Pememe. Hus je no6po mepunucan (ummykmujom ce mokasyje ma je T, > (). Huz je orpanuuen

omosro ca 4 (unaykmujom). Hus je pactyhu, mro ce Takohe mposepasa mnaykmujom. akme, HU3
4x+2
z+3 "’

omakie Mopa 6mrm £ = lim z,, = 2.
n—aoo

KOHBEprupa u T =
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