1 gac, Crenenu peaoBu

oo
1. Tokazaru ja je ﬁ = 21 nz" L x| < 1.
n=

T

2. Paznoxurn y crenenn pes o crenenuma & bysximjy f(z) = o

8

flz)=—3 > 2n+ 1+ (=1)" )"

n=0

QyHKIMja je aHaJIUTUYKa Y HEKOj TayKM aKO Ce MOXKe MPEJICTABUTHU Y
00JIMKY KOHBEPI€HTHOT CTEIIEHOI' PEJIa Y OKOJIMHU T€ TAUKe.
Heka je f : R® — R ananuTuuka hyHKIMja y HEKO] OKOJIMHUI TauKe (To, Yo, Yy )-
Tana mocroju jeauncrBeHo pememse Kommjepor 3amarka v’ = f(z,y,y),
y(xo) = yo, ¥'(v0) = yj), nedbuHMCAHO Y HEKO] OKOJMHH TadKe Ty U OHO je
aHAJIUTUYIKA PYHKIUja Y TO] OKOJIMHHI.
Tauka z je perynapha tauka /1J ako cy dyukuuje p;(x) u po(r) anamuruake
y Toj Taukn. Tauka xy je cunrysapHa tadka /IJ ako 6ap jemHa ox dpyHKIH]ja
p1(z) u po(z) HUje aHATUTHYKA Y TAIKU Zo.
Axo cy dyukuuje p(z) u po(x) anamuruake GyHknuje y obaacrtu |r — zg| <
R, Tana je cBako pemieme J1J jeqmHcTBeHa aHAIUTHYKA (QPYHKIMja y OBOJ
o0J1acTH.

3. Meronom meompelennx koeduimjenara oapeauT y OOJIUKY CTEIIEHOT
peja pememe Kommujesor sanarka y' = x2 + ¥, y(0) = 0.

apz®. TudepennupameM dIan 10 4IaH
1

OsnaunMmo pereme ca y(r) =
k

n

n
ce nobuja y' () = > kayx* 1, na cvenom y J1J umamo
k=1

n [o¢] 1 o, ¢]
0=y (z)—2® — @ = Z kaya"t — 2 — Z = ( arx").
k=1 j=1 A
3jernagaBameM Koeduimjenara y3 ¥, nobuja ce
a2
OEa1—1+(2a2—a1)x+(3a3—1—a2—El)x2+...
oJlaKJIe je
(z) =z + i L2y
r)=r+—+ -z
Y 2 "3



4. Hahu ono pememe nudepennujanne jeagnaqdune iy’ — xy = 0 Koje ce
MOZKe IPUKa3aTH Y 00JIMKY CTEIEHOT Pe/ia [0 CTEeHNMa T U KOje 3a,/10BOJbaBa
noderre yciose y(0) =1, ¢/ (0) = 0.

o0
Osnaunmo peremse ca y(z) = > apx®. Kako je y(0) = 1, o je ag = 1.

udepenrupameM 4iIaH 10 WiIaH ce 100uja

o
= Z kapx* 1,
k=1
oo
Zk‘ -1 akxk
k=2

na cmenoM y JJ mmamo

0=y"(x) —ay(r) = az + (3-2a3 — D+ Y _((k+2)(k + Darsz — ap_1)z".

3jemnadaBameM Koeduimjenara y3 ¥, nobuja ce

3n

(x)—1+;(2.3)(5.6)---((3n—1)'371)'

5. Permuru 1J " — 2%y = 0.

(o.9]
Osznaunmo pemmemse ca y(z) = > apz®. ndepennupamen wian mo qian
k=0

(x) = i kapa™ !,
ik‘ - 1) akx
k=2

ce jgobuja

na cmenoMm y /JJ mmamo

0=y'(x) - ®yl2) = 25+ (3- 2ag)e + 3 ((k + 2)(k + Dagys — ap_a)a*.

Usjennagasamem Koedunujenara y3 ¥, nobuja ce y(r) = ag+az+ag > W—l—
k=1

4k:+1
a E sTos (@R @01 € R.



6. MeTosoM creneHux pejoBa oapeuTu Kommjeso pemieme y KOHAUHOM
ob6uky jennaqune y” — xy’ — 2y =0, y(0) =0, ¢'(0) = 1.

(o]
Osnaunmo pemmemse ca y(z) = > apz®. Jndepennupamen wian mo aian
k=0

"(z) = i kapa*!,
ik -1) akx
k=2

ce jobuja

na cmenoMm y /JIJ mmamo
0=y"(z) — zy'(x) — 2y(x) = (2a2 — 2a9) + Z k+2)((k+ Dagpo — ag)z”
k=1

Usjennanapamem Koedunujenata y3 r* n kopumhemeM MOYeTHHX yCJIOBa,
j0buja ce

y(z) = Z o7 kL = ze'z.
k=0

7. Y obnacru |z| < 1 onpeauTn onmrre permerse [1J (1—2%)y” —6xy’ —4y =

(o]
Osnaunmo peremse ca y(z) = > apz®. Jndepennupamen wian mo aian
k=0

(e.)
k—1
:5 kapx™ ",
k=1
oo
g k(k —1akx
k=2

ce jobuja

ma cmenoM y J1J mmamo

0 = (1—2?)y" (z)—6zy (z)—4y(z) = (a2—4a0)—|—(6a3—10a1)+2((k+2)(/€—|—1)ak+2—(k—|—1)(/{:+4)ak

NsjemnagaBameM Koedujenara y3 o~

J06mja ce

U KOpHIIhemeM MOYeTHUX yCJIOBa,

y(z) = aq Z(k + 1)z + % Z(Qk + 3) w2+,
k=0 k=0

3



8. IlpejcraBuTn cTelleHUM PejIoM OIIITe peleme Hexomorene J1J 3" +
P’y =1+x+ 22

o
Osznaunmo pemterse ca y(z) = Y. apz®. Tudepennupamem qial 1o 4iaH
k=0
ce jmobuja

Y (x) = Z kapa™ !,
k=1

o0

y'(z) = Z k(k — 1)apz”

k=2

na cmenoMm y JJ mmamo

0=19"(x) +2%y(z) — 1 — o —2°

k

UzjenataBamem koeduiimjeHaTta y3 ¥ U KOPHUIINEHmEM OYeTHUX yCJIOBa,

nobuja ce
1 1 1 — 1
y(z) :CL()—f—(llx—i—ix2_|-6%-34_?&0%4_;L_(l)x5_@$+'”7
a/07 al E R.
0 (*1)”:&2”

9. Jlokazaru 1a je dyHKIMja y = @z permerne JipepeHIijarHe
n=0
jennaamne xy” + 1y + xy = 0.

Jlako ce yTBp/u mudepennupameM peja u yBpiitaBameM y /1J.

CuHrynapHy Tauky To 30BEMO DeryJapHO-CHHIYJIAPHOM TAuKOM aKO Cy
dbynknuje ( —zo)p1(x) u (x — 20)*po(z) anamuTuuxe dbyHKIUje y TOj TAUKHU.

10. Ucnuararu peryiaphoct Tauke = = 0 3a 222" + 7x(z + 1)y — 3y = 0.

x = (0 je peryJiapHO-CUHT'YJIapHA TadKa.



