
1 Pravila prirodne dedukcije

Aksioma
Γ, φ ` φ (ax)

Slab	e�e
Γ ` φ

Γ, ψ ` φ (slab)

Uvo�e�e i eliminacija implikacije
Γ, φ ` ψ

Γ ` φ⇒ ψ
(⇒U)

Γ ` φ Γ ` φ⇒ ψ
Γ ` ψ (⇒E)

Uvo�e�e i eliminacija konjunkcije
Γ ` φ Γ ` ψ

Γ ` φ ∧ ψ (∧U)
Γ ` φ ∧ ψ

Γ ` φ (∧l
E)

Γ ` φ ∧ ψ
Γ ` ψ (∧d

E)

Uvo�e�e i eliminacija disjunkcije
Γ ` φ

Γ ` φ ∨ ψ (∨l
U)

Γ ` ψ
Γ ` φ ∨ ψ (∨d

U)
Γ ` φ ∨ ψ Γ, φ ` θ Γ, ψ ` θ

Γ ` θ (∨E)

Uvo�e�e i eliminacija negacije
Γ, φ ` ⊥
Γ ` ¬φ (¬U)

Γ ` φ Γ ` ¬φ
Γ ` ⊥ (¬E)

Uvo�e�e i eliminacija ekvivalencije
Γ ` φ⇒ ψ Γ ` ψ ⇒ φ

Γ ` φ⇔ ψ
(⇔U)

Γ ` φ⇔ ψ
Γ ` φ⇒ ψ

(⇔l
E)

Γ ` φ⇔ ψ
Γ ` ψ ⇒ φ

(⇔d
E)

Uvo�e�e i eliminacija univerzalnog kvantifikatora
Γ ` φ u nije slobodna u Γ

Γ ` ∀uφ (∀U)
Γ ` ∀uφ

Γ ` φ[u/t]
(∀E)

Uvo�e�e i eliminacija egzistencijalnog kvantifikatora
Γ ` φ[u/t]
Γ ` ∃uφ (∃U)

Γ ` ∃uφ Γ, φ ` ψ u nije slobodna u Γ, ψ
Γ ` ψ (∃E)

Uvo�e�e i eliminacija jednakosti

Γ ` t = t
(=U)

Γ ` φ[u/t] Γ ` t = s
Γ ` φ[u/s]

(=E)

Klasiqna kontradikcija
Γ,¬φ ` ⊥

Γ ` φ (⊥c)



2 Osnovne leme

Uvo�e�e i eliminacija dvostruke negacije
Γ ` φ

Γ ` ¬¬φ (¬¬U)
Γ ` ¬¬φ

Γ ` φ (¬¬E)

Modus tolens
Γ ` φ⇒ ψ Γ ` ¬ψ

Γ ` ¬φ (mt)

Ex falso quodlibet (Iz kontradikcije sve sledi)
Γ ` ⊥
Γ ` φ (efq)

Disjunktivni silogizmi
Γ ` φ ∨ ψ Γ ` ¬φ

Γ ` ψ (dsl)
Γ ` φ ∨ ψ Γ ` ¬ψ

Γ ` φ (dsd)

Kontrapozicija
Γ ` φ⇒ ψ

Γ ` ¬ψ ⇒ ¬φ (kp)
Γ ` ¬φ⇒ ¬ψ

Γ ` ψ ⇒ φ
(kp)

Tranzitivnost implikacije
Γ ` φ⇒ ψ Γ ` ψ ⇒ θ

Γ ` φ⇒ θ
(⇒t)

Tertium non datur (Princip isk	uqe�a tre�eg)

Γ ` φ ∨ ¬φ (tnd)

De Morganovi zakoni
Γ ` ¬(φ ∧ ψ)
Γ ` ¬φ ∨ ¬ψ (dm)

Γ ` ¬(φ ∨ ψ)
Γ ` ¬φ ∧ ¬ψ (dm)

Γ ` ¬φ ∨ ¬ψ
Γ ` ¬(φ ∧ ψ)

(dm)
Γ ` ¬φ ∧ ¬ψ
Γ ` ¬(φ ∨ ψ)

(dm)

Simetriqnost i tranzitivnost jednakosti
Γ ` t = s
Γ ` s = t

(=s)
Γ ` t = s Γ ` s = r

Γ ` t = r
(=t)

De Morganovi zakoni za kvantifikatore
Γ ` ¬∃uφ
Γ ` ∀u¬φ (dm)

Γ ` ¬∀uφ
Γ ` ∃u¬φ (dm)

Γ ` ∀u¬φ
Γ ` ¬∃uφ (dm)

Γ ` ∃u¬φ
Γ ` ¬∀uφ (dm)
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