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1 Prva nedeǉa

1.1 Razni zadaci

1. Na�i sve parove realnih brojeva px, yq koji zadovoǉavaju jednaqine |x ` y ´ 4| “ 5,
|x´ 3| ` |y ´ 1| “ 5.

Rexeǌe. Iz datog sistema sledi da je |x`y´4| “ |x´3|`|y´1|, xto je taqno ako su x´3 i
y´1 istog znaka. Dakle, rexeǌe treba tra�iti u oblastima D1 “ tpx, yq : x ě 3, y ě 1u i
D2 “ tpx, yq : x ď 3, y ď 1u. U oblasti D1 sistem je ekvivalentan jednaqini x`y´4 “ 5,
pa je skup rexeǌa u toj oblasti R1 “ tpx, yq : y “ 9´x, 3 ď x ď 8u. U oblasti D2, sistem
je ekvivalentan jednaqini x ` y “ ´1, pa e skup rexeǌa R2 “ tpx, yq : y “ ´1 ´ x,´2 ď
x ď 3u. Skup rexeǌa sistema je R “ R1 YR2.

2. Data je jednaqina x2 ` pa ´ 2qx ´ 2a2 ` 5a ´ 3 “ 0, gde je a realni parametar. a)
Rexiti jednaqinu. b) Na�i a za koje je apsolutna vrednost jednog korena dva puta ve�a od
apsolutne vrednosti drugog korena.

Rexeǌe. a) Rexeǌa date jednaqine su x1 “ a´1 i x2 “ 3´2a. b) Treba rexiti jednaqine
|x1| “ 2|x2| i |x2| “ 2|x1|. Razlikujemo sluqajeve: a ă 1, 1 ď a ă 3
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i a ě 3

2
. Potencijalna

rexeǌa su 7
5
, 5
3
, 5
4
, ali proverom se utvr�uje da nijedno od ǌih ne pripada oblasti u kojoj

je definisano.

3. Rexiti jednaqinu px2 ` 3x´ 4q3 ` p2x2 ´ 5x` 3q3 “ p3x2 ´ 2x´ 1q3.

Rexeǌe. Uvedimo smenu a “ x2 ` 3x´ 4 i b “ 2x2 ´ 5x` 3. Dobija se a3 ` b3 “ pa` bq3,
odakle je abpa` bq “ 0. Rexavaǌem se nalazi x P t´4, 1, 3
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,´1

3
u.

4. Na�i sve parove realnih brojeva px, yq takve da je max tx2 ` y2, 2u “ min t´2x, 2yu.
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Rexeǌe. Kako je max ta, bu ě a, b i minta, bu ď a, b, sledi da mora biti x2 ` y2 ď ´2x,
x2 ` y2 ď 2y, 2 ď ´2x, 2 ď 2y. Jedina zajedniqka taqka ovih oblasti je p´1, 1q i to je
jedini par realnih brojeva koji zadovoǉava polaznu jednaqinu.

5. Rexiti ||x´ 3| ´ 3x´ 1| ě 2x` 1.

Rexeǌe. Za x ě 3 jednaqina je ekvivalentna sa | ´ 2x ´ 4| ě 2x ` 1, a za x ă 3 sa
|´2x`2| ě 2x`1. Rexavaǌem ovih podsluqajeva, nalazi se skup rexeǌa p´8, 1

6
sYr3

2
,8q.

6. Rexiti 1
x
` 1

x´1
` 1

x`2
ă 0.

Rexeǌe. Za x R t0, 1,´2u jednaqina je ekvivalentna sa 3x2`2x´2
xpx´1qpx`2q

ă 0. Rexeǌa su iz skupa

p´8,´2q Y p´
?
7`1
3
q Y p

?
7´1
3
, 1q.

7. Rexiti x´ 3 ą
?
2x2 ´ 10x´ 12.

Rexeǌe. Jednaqina je ekvivalentna sa x ´ 3 ą 0, 2x2 ´ 10x ´ 12 “ 2px ` 1qpx ´ 6q ď 0,
px´ 3q2 ą 2x2 ´ 10x´ 12. Rexeǌa su iz skupa r6, 7q.

8. Rexiti 2 ln pxq ` ln p2q ě ln px2 ´ 2x` 1q ` ln p3x` 2q.

Rexeǌe. Jednaqina je ekvivalentna sa x ą 0, x2 ´ 2x ` 1 “ px ´ 1q2 ą 0, 3x ` 2 ą 0,
2x2 ě px´ 1q2p3x` 2q. Rexeǌa su iz skupa r 1?

3
, 1q Y p1, 2s.

9.
?
2 je iracionalan. Dokazati

Rexeǌe. Dokaz svo�eǌem na kontradikciju. Pretpostavimo suprotno,
?
2 “ m

n
, gcdpm,nq “

1. Kvadriraǌem imamo da je m2 “ 2n2, odakle nalazimo da 2|m, tj. m “ 2k, k P Z. Sme-
nom toga u polaznu jednakost imamo n2 “ 2k2, odakle je 2|n. Dakle, 2| gcdpm,nq “ 1.
Kontradikcija.

10. Odrediti sve realne brojeve x i y za koje va�i x2 ´ 2x cos pxyq ` 1 “ 0.

Rexeǌe. Data jednaqina je ekvivalentna sa px ´ cos pxyqq2 ` sin2 pxyq “ 0, odnosno sa
cos pxyq “ x i sin pxyq “ 0. Imamo da je (iz druge jednakosti) xy “ kπ, k P Z, pa kako je
cos kπ “ ˘1, dobijamo da x P t´1, 1u. Ako je x “ 1, y “ 2kπ, k P Z. Ako je x “ ´1, imamo
da je y “ p2l ` 1qπ, l P Z. Dakle, px, yq P tp1, 2kπq : k P Zu Y tp´1, p2l ` 1qπ : l P Zqu.
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