
VEROVATNO�A I STATISTIKA B (4MNL) - Pismeni ispit 24.9.2020.

1. Neka je (Xn) niz sluqajnih veliqina takvih da je dvodimenzionalna gustina sluqajnih veliqina
Xi i Xj za svako i i svako j, i 6= j:

fXi,Xj
(x, y) =

{
4i2j2xy, 0 ≤ x ≤ 1

i , 0 ≤ y ≤
1
j ,

0, inaqe.

Ispitati da li za ovaj niz va�i zakon velikih brojeva.

2. Obele�je X ima normalnu N (m,σ2) raspodelu, gde je σ2 poznato. Istra�ivaq �eli da testira
hipotezu H0 : m = m0 protiv hipoteze H1 : m > m0 na osnovu uzorka obima n koriste�i uniformno
najmo�niji test. Ako je verovatno�a grexke prve vrste tog testa jednaka 0.05, a mo� testa pri
alternativi m = m0 +

σ
3 je bar 0.85, odrediti najmaǌu mogu�u vrednost broja n.

3. Iz populacije qije obele�je X ima uniformnu U [−θ, 2θ], θ > 0, raspodelu izvuqen je uzorak obima
n. Za ocenu nepoznatog parametra θ na osnovu tog uzorka predla�u se ocene T1 i T2, gde je T1 = kθ̂
i θ̂ ocena za θ dobijena metodom maksimalne verodostojnosti, a T2 = 2Xn. Odrediti k tako da T1
bude nepristrasna ocena, a zatim ispitati koja od predlo�enih ocena je boǉa u sredǌe kvadratnom
smislu.


