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1. a) [5] Objasniti xta znaqi da je (X,M, µ) prostor sa merom i da je skup E ⊂ X mer	iv na ovom
prostoru.

b) [5] Da li postoje dva nemer	iva skupa qija su i unija i presek mer	ivi skupovi?

v) [10] Neka su En ⊂ X, n ∈ N, mer	ivi skupovi takvi da je za sve i 6= j, µ(Ei∩Ej) = 0. Dokazati
da je

µ

(
+∞⋃
n=1

En

)
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µ(En).

2. Neka je dat prostor sa merom (X,M, µ).

a) [5] Dati primer jedne mer	ive i jedne nemer	ive funkcije i objasniti.

b) [10] Dokazati da su f + g i f − g mer	ive funkcije ako i samo ako su f i g mer	ive funkcije.

v) [5] Ako je f + g mer	iva funkcija, da li onda i f mora biti mer	iva?

3. a) [5] Definisati brojaqku (u oznaci ν) i Dirakovu meru u taqki 2020 (u oznaci δ{2020}) na
prostoru (N,P(N)).

b) [10] Ako je µ(E) = ν(E) + δ{2020}(E), dokazati, postupkom sliqnim uvo�e�em integrala, da je∫
N

g dµ =

∫
N

g dν +

∫
N

g dδ{2020},

za sve mer	ive funkcije g : N→ R.
v) [5] Neka je f : N→ R data sa f(n) = e−n. Izraqunati

∫
N
f dµ.

4. a) [10] Dokazati
1∫
0

xa log(1− x) dx = −
∞∑
n=1

1
n(1+a+n)

, a > 0.

b) [10] Izraqunati
∞∑
n=1

1
n(4+3n)

.

5. Neka je (X,M, µ) prostor sa merom.

a) [8] Definisati prostor Lp(X,µ).

b) [7] Neka f ∈ L∞(X,µ) ∩ Lp(X,µ), za sve p ≥ p0 i µ(X) <∞. Pokazati da je lim
p→∞
||f ||p = ||f ||∞.

v) [5] Ako f ∈ Lp(X,µ), za svako p ≥ 1, da li tada va�i f ∈ L∞(X,µ)?

Napomena: U uglastim zagradama je navedeno koliko svaki deo zadatka nosi poena. Vreme za izradu
zadataka je 180 minuta.


