
MATEMATIKA 3 C
Drugi kolokvijum

18. januar 2019.

Zadatak 1. [25 poena]

Rexiti sistem diferencijalnih jednaqina{
x′ + x− y = 1 + sin t

y′ − x′ + y = t− sin t

sa poqetnim uslovima x(0) = 0, y(0) = 1 po nepoznatim funkcijama x, y : R→ R.

Zadatak 2. [25 poena]

Rexiti integro - diferencijalnu jednaqinu

y′′(x) + 2y′(x) + y(x)−
∫ x

0

(x− t)y′′(t) dt− 2

∫ x

0

sin (x− t)y′(t) dt = cosx

sa poqetnim uslovima y(0) = y′(0) = 0.

Zadatak 3. [25 poena]

Rexiti diferencijalnu jednaqinu

y′′(x)− 2y′(x) + y(x) =
ex

x
.

Da li postoji integralna kriva rexeǌa ove diferencijalne jednaqine koja je neograni-
qena u nekoj okolini taqke x = 0?

Zadatak 4. [25 poena]

(a) Dokazati da za svako x ∈ R va�i nejednakost

ex ≥ 1 + x.

Kada u ovoj nejednakosti va�i jednakost?

(b) Rexiti diferencijalnu jednaqinu

ey
′
·
(
1 + y + y2

)
=

3

4
· (1 + y′) .

Napomena. Vreme za izradu zadataka iznosi 180 minuta. Maksimalni broj poena je
100. Rexeǌa zadataka detaǉno obrazlo�iti. Za tvr�eǌa koja budu upotrebǉavana to-
kom izrade kolokvijuma napisati, uz precizno pozivaǌe na ǌih u delovima kada budu
upotrebǉavana, kako glase.


