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1) Pokazati da je funkcija

f(x) =

{
e−

1
x , x > 0

0 , x ≤ 0.

klase C∞(R). Da li je analitiqka ?

2) Pokazati da postoji funkcija ρ : Rn → R takva da je

ρ(x) =

{
1 , x ∈ B(0, 1)

0 , x /∈ B(0, 2).

i da je klase C∞(Rn).

Definicija 1 Neka je X topoloxki prostor, i {Uλ}λ∈Λ otvoreno pokriva�e prostora
X. Ka�emo da je familija {Vα}α∈A lokalno konaqno profi�e�e od {Uλ}λ∈Λ ako va�i:

1) ∪α∈AVα = X,

2) ∀α ∈ A ∃λ ∈ Λ Vα ⊂ Uλ,
3) Svaka taqka je sadr�ana u konaqno mnogo skupova iz {Vα}α∈A.

3) Pokazati da svako pokriva�e od Rn ima prebrojivo lokalno konaqno profi�e�e.

4) Pokazati da svako pokriva�e povrxi u Rn ima prebrojivo lokalno konaqno profi�e�e.

Definicija 2 Razlaga�e jedinice na Rn je familija preslikava�a ρλ : Rn → R takva
da:

1) 0 ≤ ρλ ≤ 1,

2) ∀x ∈ Rn ∃U ∈ τRn x ∈ U, ρλ
∣∣
U

= 0 za sve osim konaqno λ,

3) ∀x ∈ Rn
∑

λ∈Λ ρλ(x) = 1.

5) Za svako otvoreno pokriva�e {Uλ}λ∈Λ prostora Rn postoji razlaga�e jedinice ρλ takvo
da je

suppρλ ⊂ Uλ.

6) Uopxtiti definiciju 2 i zadatak 5) na povrxi.


