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Definicija 1 Neka su (M,dM), (N, dN) metriqki prostori i F = {f : M → N}
familija preslikava�a. Ka�emo da je familija F ravnostepeno neprekidna ako

(∀ε > 0) (δ > 0) (∀f ∈ F) (∀x, y ∈M) dM(x, y) < δ ⇒ dN(f(x), f(y)) < ε.

Definicija 2 Neka je (N, dN) metriqki prostor, X skup F familija preslikava�a.
Ka�emo da je familija F ravnomerno ograniqena ako

diam(∪f∈Ff(X)) <∞.

Zadatak 1

Neka je dat niz xn : [a, b] → Rk koji je ravnomerno ograniqen. Pokazati da postoji
M ∈ R tako da je

xn([a, b]) ⊂ [0,M ]k ∀n ∈ N.

Zadatak 2

Neka je A prebrojiv svuda gust podskup od [a, b]. Ako je A = {a1, a2, ..., an, ...} pokazati
da postoji podniz xnk

niza xn takav da xn(a1) konvergira.

Zadatak 3

Pokazati da postoji podniz xnk
niza xn takav da xnk

(ai) konvergira ∀i ∈ N.

Zadatak 4

Ukoliko je niz xn i ravnostepeno neprekidan pokazati da podniz iz zadatka 3 zado-
vo	ava Koxijev uslov ravnomerne konvergencije i odatle zak	uqiti da on ravnomerno
konvergira.

Primetimo da je time dokazana slede�a teorema:

Teorema 1 Neka je dat niz xn : [a, b] → Rk ravnomerno ograniqen i ravnostepeno
neprekidan. Tada postoji podniz niza xn koji ravnomerno konvergira.

Prethodna teorema je specijalan sluqaj teoreme Arcela-Askoli, koja glasi:



Teorema 2 Neka je M kompaktan metriqki prostor i Y Banahov prostor. Neka je
CY (M) Banahov prostor neprekidnih preslikava�a iz M u Y snabdeven uniformnom
normom. Podskup F od CY (M) je relativno kompaktan akko

1) familija F je ravnostepeno neprekidna,

2) ∀x ∈M F(x) := {f(x)|f ∈ F} je relativno kompaktan u Y .

2


