
Diferencijalne jednaqine a - MN smerovi

Doma�i - qetvrta nede	a
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1) Na�i sve krive kod kojih je rastoja�e svake taqke od koordinatnog poqetka jednako
du�ini du�i OP , gde je P presek tangente krive u toj taqki i y-ose.

2) Ne su p, q : (a, b)→ R neprekidne funkcije.

a) Na�i opxte rexe�e linearne homogene jednaqine prvog reda

y′ + p(x)y = 0

b) Metodom varijacije konstante, koriste�i rezultat iz a) na�i opxte rexe�e
jednaqine

y′ + p(x)y = q(x)

3) Rexiti diferencijalne jednaqine

a) xy′ − y = x3,

b) y′ + y = 1
1+e2x

,

v) y′ − 2xy = 6xex
2
,

g) xy′ + ay + xn = 0, a ∈ R, n ∈ N.

4) Na�i rexe�e diferencijalne jednaqine

y′ sinx− y cosx = −sin2 x

x2

koje te�i nuli kada x→∞

5) Neka je y1 neko rexe�e jednaqine y′ + p(x)y = q(x). Pokazati da se pogodnom
smenom jednaqina svodi na jednaqinu koja razdvaja promen	ive. (Hint: izvod i
jednaqina su LINEARNI).

6) Dokazati da se Bernulijeva jednaqina

y′ + p(x)y = q(x)yα

pogodnom smenom mo�e svesti na linearnu. (Hint: pomno�iti jednaqinu sa y−α

i prisetiti se izvoda slo�ene funkcije).



7) Rexiti diferencijalne jednaqine

a) y′ = y
x
− y2,

b) xy′ − 2x
√
y = 4y,

v) xy2y′ + y3 = x cosx,

g) (x2 − 1)y′ + axy2 + xy = 0, a ∈ R.

8) Nakon uvo�e�a smene rexiti diferencijalnu jednaqinu

a) y′ + x cos2 y − sin3 y = 0,

b) y′ = sin y cos y
x
− sin2 y cos y.

9) Neka je y1 partikularno rexe�e Rikatijeve jednaqine

y′ = p(x)y2 + q(x)y + r(x).

Pokazati da se smenom y = y1 + z svodi na Bernulijevu jednaqinu, a smenom
y = y1 +

1
z
na linearnu jednaqinu.

10) Rexiti diferencijalne jednaqine

a) x(2x− 1)y′ + y2 − (4x+ 1)y + 4x = 0,

b) y′ = 2 sinx−y2 sinx cos2 x
cos2 x

,

v) y′ + y2 + 4y
x
+ 2

x2
= 0.


