
TEORIJA VEROVATNO�A
Doma�i zadatak

1. Stranice pravougaonika ABCD paralelne su koordinatnim osama. Odre-
diti matematiqko oqekivaǌe povrxine S datog pravougaonika u slede�im
sluqajevima:

a) koordinate (a1, a2) temena A su fiksirane, 0 ≤ a1, a2 ≤ 1, a teme C ima
ravnomernu raspodelu na dijagonali jediniqnog kvadrata, koja spaja
taqke (0, 0) i (1, 1)

b) temena A i C su nezavisno odabrana i to tako da teme C ima istu
raspodelu kao pod a), a teme A ima ravnomernu raspodelu unutar je-
diniqnog kvadrata.

2. a) Neka je (Zn)n∈N niz nezavisnih sluqajnih veliqina i neka je sa Sn ozna-
qen parcijalan zbir prvih n qlanova ovog niza. Dokazati da iz Zn

P→ 0,

pri n→∞, ne sledi
Sn

n

P→ 0, pri n→∞.

b) Neka je (Tn)n∈N niz sluqajnih veliqina i neka je sa Sn oznaqen parci-
jalan zbir prvih n qlanova ovog niza. Ispitati taqnost tvr�eǌa: ako

Tn
s.s.−→ 0, pri n→∞ onda

Sn

n

s.s.−→ 0, pri n→∞.

v) Neka je (Vn)n∈N niz sluqajnih veliqina i neka je sa Sn oznaqen parci-
jalan zbir prvih n qlanova ovog niza. Ispitati taqnost tvr�eǌa: ako

max
1≤j≤n

|Vj |
P→ 0, pri n→∞ onda

Sn

n

P→ 0, pri n→∞.

3. a) Sluqajna veliqina Xn mo�e uzeti samo dve vrednosti i to 2n, −2n sa
jednakim verovatno�ama. Ispitati da li za niz nezavisnih sluqajnih
veliqina (Xn)n∈N va�i slabi, odnosno jaki zakon velikih brojeva.

b) Neka je (Yn)n∈N niz nezavisnih sluqajnih veliqina, pri qemu Yn ima
ravnomernu raspodelu na segmentu [−n, n]. Ispitati da li za ovaj niz
va�i centralna graniqna teorema.


