
Zadaci - Teorija verovatno�a

1. Data je kvadratna jednaqina
x2 − bx+ c = 0. (1)

Neka je b = bn =
1

n
, ∀n ∈ N, a c sluqajna veliqina sa U [0, 1] raspodelom. Neka je doga�aj

An zadat na slede�i naqin:
An: jednaqina (1) ima realna rexeǌa.

Izraqunati P (An) i P
(

lim
n→∞

An

)
.

2. Neka je Ω = [0, 1] jediniqni interval i F kolekcija svih ǌegovih podskupova A takvih
da je ili A ili Ac konaqan, a skupovna funkcija P na F definisana je sa: P (A) = 0,
ako je A konaqan skup, odnosno P (A) = 1, ako je Ac konaqan skup. Ispitati da li je:

a) F algebra

b) F σ-algebra

v) P konaqno aditivna skupovna funkcija

g) P prebrojivo aditivna skupovna funkcija?

3. Dat je prostor verovatno�a (Ω,A, P ), gde je Ω segment [0, 1], A je odgovaraju�a Borelova
σ-algebra B[0,1] a P je Lebegova mera. Odrediti σ-algebru generisanu sluqajnom veliqi-
nom X, datom sa:

a) X(ω) =



0.25, za ω ∈
[
0,

1

4

)
,

0.5, za ω ∈
[

1

4
,

3

4

)
,

1, za ω ∈
[

3

4
, 1

]
b) X(ω) =

ω

2

v) X(ω) =
1

2
.

4. Proveriti koje od slede�ih funkcija jesu funkcije raspodela verovatno�a:

a) F (x) =
1

2
+

1

π
arctanx, x ∈ R

b) F (x) = e−e
−x

, x ∈ R

v) F (x) =

{
0, ako je x < 0,
x

1 + x
, ako je x ≥ 0

g) F (x) =

0, ako je x ≤ 0,

1− 1− e−x

x
, ako je x > 0

d) F (x) =

{
0, ako je x < 0,

1− qn+1, ako je x ≥ 0, n = [x], 0 < q < 1.

5. a) Odrediti za koje vrednosti parametra C, odnosno drugih nepoznatih parametara,
su slede�e funkcije gustine raspodele verovatno�a:

◦ f(x) = C (x(1− x))
− 1

2 , 0 < x < 1

◦ f(x) = Cxae−λx, x ≥ 0

◦ f(x) = C|x− a|, x ∈ [b, c].

b) Sluqajna veliqina Y ima gustinu raspodele verovatno�a g, datu sa g(y) = C(y−y2),
za α < y < β i C > 0. Odrediti koje su mogu�e vrednosti za α i β i qemu je jednako
C.


