I'maBa 1

HNpaunonaJjiHe jegHauyMHE U
HejeJHAUYnHE

1.1 Teopujcku yBos

Ilox nparmoHa/THIM jeTHATHHAMA TOAPA3YMEBAjy Ce jeTHATHHE KO KOjUX Ce
HEIIO3HATA HAJIA3U II0J, 3HAKOM KOopeHa. Takse jegHaduHe MOry OUTH CJIOXKEHE,
mma ce MOTY DeIUTH caMo Heke jeaHoctapuujer tuna. OcHOBHA Wiaeja TP pe-
NIEBAbY MPAIMOHAJHUX jeJIHAYMHA JeCTe Ja Ce eJIeMUHHMIIE KOpeH (Ipe CBera,
CTENEeHOBABEM ), OJHOCHO J1a ce J00Kje eKBUBAJIEHTHA jeJHAUYuHa Y KOjOj ce He
10jaBJbyje HEeIO3HATA 0]l KOPEHOM.

CreneHoBameM jenHadnHe HE 00MjaMO YBEK EKBUBAJICHTHY jeAHaqduHy, Beh
MOXKeMO TOOWTH jeTHAUNHY KOja TIOpeJI, pernierha MojIa3He jelHaYnHe MOYKe TMaTH
jomr pemema. JeaHocTaBaH IpuUMep 3a OBO je jeaHauuna /x = —1 Koja Hema
pelemna, a ako je KBaJapupamo jobwhemo TpuBmjasiHy jenHadumHy x = 1 Koja
nMa jemHo pereme. Winwm jenqnaumua x + 1 = /x + 7, KOja ce KBampuparmem
nosoau 710 jenuaunne (z+ 1)? = x + 7 unja cy pemema x = 2 u x = —3. Meby-
TUM, IIPOBEPOM MOXKEMO BUJIETU JIa T = 2 jecre pelleibe 10JIa3He jeJlHaYuHe, a
xr = —3 HHuje peremne.

Obnacr gedunucanocTu jeanaunne (CKyl JOIMYCTUBUX PEINeHha) je CKYyIl peal-
HEX OpOjeBy 3a Koju cy AedHWHHCAHE TOTKOpeHe (PYHKIHje Y UPATTMOHATHO] je -
HAYUHHA.

ITocmarpajmo upanuonasue jegnauune obsiuka /a(z) = b(x). Opasae Bugumo
na m3pasu a(x) u b(x) Mopajy ontn HenerarwBHu. KpaapupameMm mo0mjeMo
cienehy eKBUBAJIEHITH]Y

Va(r) =b(z) < a(z) =b*(x) A a(z) >0 A b(z) > 0.

Hejeaunakocr a(z) > 0 Huje norpeGHO nucaTu jep je caip:KaHa y HejeJHAKOCTU
a(z) = b?(x). lpema Tome, Baxku ciefeha jenHocTaBHMja eKBUBAJIEHIja

a(r) = b(x) < a(z) =b*(x) A b(z)>0. (1.1)



2 I'JIABA 1. NPAIINOHAJIHE JE/IHAYHUHE U HEJE/ITHAYINHE

Ako je upanmonasnna jennauuna obiuka /a(x) = /b(x), onna Baxu
va(z) =+/blx) & alx)=b(z) A alz) >0 A blz) > 0. (1.2)

Mozkemo 3aK/by4uTy, UpalMOHAIHA jeqnaduna obiuka {/a(x) = b(x), 3a neuapan
6poj n € N, ekpuBasienTHa je jennaunun a(x) = [b(z)]", a 3a mapan 6poj n € N
cucremy a(x) = [b(x)]™, b(z) > 0.

Kon wpanmmonannnx HejeHAYNHA je MaJIo cioxeHuje. Kpampuwpame Hejen-
HAKOCTHU HHje YBEK J03BOJHEHO 3aTO IIITO aKO MHOXKHMO CA HETaTHBHHUM OpojeM
Memba Ce 3HAK HEjeTHAKOCTH, a aKO MHOXKHMO Ca, MIO3UTUBHUM OpOjeM 3HAK je[I-
HAKOCTHU OCTaje. JeaHOoCTaBaH MPUMEp 3a TAKBO HEITO je TavHA HejeTHAKOCT
—2 < —1, KOjy aKo KBajipupamo J00MjeMo HeTauHy HejeaHakocT 4 < 1.
IMocmarpajmo cienehe ob/vKe HejeTHAKOCTH:

1° a(z) < b(x)

Ouurnenno je na mopa 6utn b(x) > 0 u a(x) > 0, ma Baxku cienehia ekBuBasIeH-
nuja

Va(z) <b(z) & 0<a(z) <b*(x) A blx)>0. (1.3)
2° Ja(x) < b(x)
Hecun n3pa3 Mopa 6UTu MO3UTUBAH, OJAKJIE T00HjaMO

Va(r) < b(z) & 0<a(z) <b*(x) A blx)>0. (1.4)
3° Va(x) > b(x)

Orne nemamo ycios na b(x) mopa na Oyme weneratwpHo. HejemmaxocT MosKe
OUTH 330BOJbEHA U aKO je b(x) HeraTusHO.

Axo je b(xr) > 0, morpebro je ma axku a(z) > 0 u a(r) > b%(x), a ako je
b(xz) < 0 moBosbHO je ma a(xz) > 0 u Hejennakocr je 3amoBosbena. [Ipema Tome,
BaxKu cieneha ekBuBaIeHIH]ja

a(z) > b(z) & (a(z) >b*(z) A b(z) >0) vV (a(z) >0 A b(z) <0). (1.5)

4° \/a(z) > b(z)

Kao u y nperxomgsoM 00JIMKY, OBIE BayKu
a(z) > b(z) & (a(z) >b*(z) A blz) >0) V (a(z) >0 A b(z) <0). (1.6)

Cama hemo mocmarparTy HejeJHAYWHE Y KOJUMA CE jaB/ba N-TU KOpeH. Hejes-
HaunHa Y/ f(x) < g(x), 3a Henapan 6poj n € N, eKBUBaJIeHTHA je HejeTHAYNHN

flx) <lg(@)]",
a 3a mapau 6poj n € N, cucremy
0< fz) <[g(@)]", g(x) > 0.
Hejennaunna {/ f(x) > g(x), 3a wenmapan 6poj n € N, ekBuBaseHTHA je Heje-
HaYUHU
f(z) > [g(2)]",

a 3a mapau 6poj n € N, cucremy

(f(@) > [g(@)]" A g(z) 20) V (f(z) =0 A g(z) <0).
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1.2 Pemienn 3amgannm

1.2.1. Peunru jennaunny x — 1 = /7 — x.

Pewere. Jemnaunna je obamka \/a(x) = b(x), ma va ocHoy (1.1) ekBuBaseHTHA
je caenehem cucremy

(x—1)2=7—2 A xz—1>0.

Pemieme npse jennaqune je x1 = 3,22 = —2, a ycsios x € [0, 7] 3am0BosbaBa camo
pemema 1 = 3. Jobumau cMo a je perierbe upanuonasite jeqnaduie © = 3. A

1.2.2. Pemmrn jennaumny 2z + 8+ Vx +5=7.

Pewere. Obmact nedunncanocTu je CKym peasnux OpojeBa x 3a koje je 2z+8 >
Oux+5 >0, nakie obmnacr nedunucanocru je D = [—4,+00). Iowro je
JIEBA CTPAHA je/HAYMHE 30MD JIBA HEHEraTWBHA KOPEHAa, JAKJe HEHEraTUBHA, a
JIECHA, CTPAHA MO3UTHBHA, KOHCTAHTA, KBAAPUPAkHeM NeMo T00UTH eKBUBAJIEHTAH
cucreMm

20 +8+2V2x +8Vx+5+x+5=49 AN z € D,

OIHOCHO

2V2x +8Vax +5=36 -3z A z € [—4,+00).

Osaj cucreMm je, cimuno kKao (1.1); eKBUBaJIEHTaH CUCTEMY
422 +8)(z+5) = (36 —3x)* A 36 -3z >0 A € [~4,+00),
Ia U CUCTEMY
22 — 288z +1136 =0 A x <12 A z € [~4,+00).

Hobujena kBajparHa jemHadnHa uMma pemema r1 = 4 uw xo = 284, amm 300r
yeaoBa @ < 12, jeauHOo pemreme OBOT cucTeMa je 1 = 4, ma 300r Tora U peInemne
ToTa3He jeTHATHHE. A

1.2.3. Pemmtu jemmaguny +/7x + 1 — /3 — 18 = 5.

Pewewe. Obnacr nedunncanoctu je D = {x € R|7Tz +1 > 0A 3z — 18 > 0},
makne D = {x € R| x > 6}.

OBze je neBa cTpaHa jeIHAYWHE 33 HEKE BPEIHOCTH r € [) HeraTtwBHA, 1A je
MO/IECHUje jeTHAYNHY TpaHchOpMucaT y 00IUK

Vize+1=+3x—18+5, 2 € D,
a 3aruMm KBaapuparu. Ilocie cpehuBama, 100Hja ce eKBUBAIEHTAH CHCTEM
2r —3=5V3x—18, z € D,

KOjH je Jlajbe eKBUBAJIEHTAH CUCTEMY

3
(22 — 3)% = 25(3x — 18) Nez g A weD,
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OIHOCHO
4% — 8T +459 =0 Az > 6.

Pemema kBagpaTHe jeqHauwne ¢y r1 = 9,29 = % u 00a 33/10BOJbABAJY yCJIOB

x > 6, ma Cy U pelemna UparoHa He jeTHaInHE. A

1.2.4. Pemmrn jenmasmny Va2 —x + V2 —x — 22 = /z — 1.
Pewere. Obmact meduHnCAHOCTH jeHAYNHE je

22—x>0 AN2—z—22>0 A x>0,

a ojIaB/ie
z € (—00,0)U[l,4+00) A z€[-2,1] A x>0,
mro maje x = 1. Ilpema Tome, momyctuBo pereme jempnaumue je D = {1}.
IIpoBepoM MO¥KEMO YTBPIAUTH /4 TO M jJECTE PETTEhe jeTHATNHE.
A
1.2.5. Pemmuru jenmauuny (z2 — 2z — 3)v/22 — Tx + 6 = 0.
Pewere. Obmact meduHICAHOCTH jeTHAYUNHE je PEIermhe CHCTEMa,
22 =22 —-3>0 A 22 —Tx+6>0,
a omarie D = (—o0,1] U [6,400). Pememe jernaunne je
(x2—2m—3:0 vV x2—7x+6:0) AN x €D,
OJTHOCHO
ze{-1,1,3,6} A z€D.
Onasne z € {—1,1,6}.
A

1.2.6. Pewwnru jennaunny ¢z + /22 — 3 = /12(z — 1)

Pewerve. Obaacr nedunucanoctu ose jennaumue je D = R. CrenenoBamem ca
Tpu J00MjeMO €KBUBAJIEHTHY jeIHAUNHY

x+ 3z 20— 3(Yx+ V2r — 3) + 21 — 3 =122 — 12.

V 0B0j jennaumnm mnojasibyje ce u3pas Jr + +/2x — 3, Koju je JieBa crpaHa
MOYeTHE jeqHaqnHe, ma NeMo ra 3aMEeHUTH JECHOM CTPAHOM Te jeauHadmne. J[o-
omjamo

Y20 —33/12(x — 1) = 3z — 3,
O/AKJIE CTEIIEHOBAHEM CA TPHU J00HjaMO
1222z — 3)(z — 1) = 272 — 812 4 81z — 27.

[Mociemma jeqnaunHa je eKBUBadeHTHa jemnmaqanan x° — 7z? + 152 — 9 = 0.
Pemema nare jemmauwmne cy x = 1, x = 3. Mehyrum meonxomua je mposepal!!



1.2. PENIEHU 3AJTAITI 5

Ako 3aMmenuMo 00a peluerma y [MOYeTHy jejHaduHy BuielieMo 1a je 3a10Bo/beHa
jeTHaYNHA U TUME CMO JOKa3ald Ja Cy pellera TpaskeHe jeqHaunte x = 1 u
x = 3. Heomxomna je mposepa, jep CMO y TOKY pajia 3aMeHunu /x + v/2x — 3

ca {/12(x — 1), a To HE MOpa Ja BaxKHu. A
1.2.7. Pemutu nejegnauuny {)’/:13 + Va2 -1+ Q/a: —Vzz-1=1

Pewere. Obmacr nedunncanocTn ose jeanaunte je D = (—oo, —1] U [1, +00).
CrenenoBamem ca Tpu J0OMjEMO €KBUBAJIEHTHY jeIHAYUHY

x+3</x+\/x2—1</x—\/xQ—l(i/x—l—\/mQ—l—I—i’/ —Va2-1)+x=1.
VY 0BOj jenHauwHU MOjaBibyje ce m3pa3 f/er Vo -1+ f/:z: —Vz2 -1, xoju

je JieBa cTpaHa MOYeTHe jefHaduHe, na NeMo ra 3aMeHWTH JECHOM CTPAHOM Te
jenmaganne. obujamo

3€/x+\/x271§/x—\/x2—1:1—2x,

OJJaKJIe CTEIEHOBAaIbEM Ca TPHU JOOUjaMo

27(x 4+ Va2 —1)(z — Va2 — 1) = 1 — 6z + 1222 — 82°.

Iocneama jenaunna je eKBuBajenTHa jeguauynnn Sx° — 1222 + 6x + 26 = 0.
JequHo peasnno pememe nocienmwe jegnadune je x = —1. OOpasioRuiIm cMO
rope za je meonxozana nposepalll 3ameHoMm y noderny jeiHaduHy yBEpaBaMoO Ce

Ja x = —1 umje pememe. lIpema Tome, oBa jeTHAUNHA HEMA PEATHUX PEIIEHA.
A

1.2.8. Pemmtu jemnauuny /47 — 2x + /35 + 2z = 4.

Pewere. O6nact nebunncanoctn D je mnreppar —2% < z < 4. Veeamvo
emeny /47 — 2z = u, /35 + 2z = v. Jobujamo cucreM jenmaumna ut + vt =
82, u + v = 4. Ako o3Hauumo wv = t, TpancdoOpManmjoM JeBe CTpaHe IPBEe
jemmaunne nmamo ut + vt = (u? 4+ v?)? — 2u%v? = [(u +v)? — 2uv]? — 2u%v? =
(16 — 2t)% — 2t2 = 2t2 — 64t + 256, Tako ja J00MjaMO KBaJpaTHY jeIHAIUHY
12 — 32t + 87 =0, a omasge t; = 29,ty = 3. IIpeocTaje jomr ga ce perre CHCTeMH

u+v=4 . u+v=+4

u =3 uv = 29
Pemmo upsu cucrem. AKO u3 LpBe jeHadunHe U3Pa3UMO U LIPEKO U U yOauuMo
y apyry jemnauwny mobwhemo (4 — v)v = 3, omHOCHO v = 3,v3 = 1, a u; =
1,us = 3. Hdobumu cmo ypebene napose (u1,v1) = (1,3) u (ug,v3) = (3,1).

Onasne je x1 = 23 € D,xy = —17 € D. Ha ciiuyan HAYUH peIiaBaMo U JIPYTH
cucteM u pobujemo jenmaumny v? — 4v + 29 = 0 Koja HeMa peasiHa PeLIeIba.
Pemtewa Tpaxkene jegnauune cy r1 = 23 u o = —17. A

1.2.9. Permmtn jenmasmny /322 + 52+ 8 — 322 + 5z +1 =1
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Pewere. Axo ysenemo cmeny t = 32245z +1 nonasumo 10 jennauuue /f + 7 —
Vt = 1, amja je obmact gedunmcanoctn Dy = [0,+00). Ilpebammvo v/t Ha
JlecHy cTpamny u jobujemo v/t +7 = v/t + 1, rae cy obe cTpaHe HeHeraTHBHE.
Axko je kBaJpupamo umaMo 3 = \/t, a omasae t = 9 € D,. IIpema ToMe, BaxKu

9 = 322 + 5z + 1, omHOCHO 11:1,12:7% A

1.2.10. Pemury jegaagwny \/z +3+2vVe+2+ \/:z: +3-2vVx+2=2.

Pewere. C obzupom na je z+3+2vx + 2 = x+2+2yx + 2+1 = (v + 2+1)?
nr+3-2Vz+2=0+2-2Vr+2+1= (Vo+2—1)2, gary jemnaunmy
MOXKEMO HaImMCcaTH y OOIUKY

JWaerz e/ (Verz-12=2,

OJIHOCHO

We+2+1+Ve+2-1]=2.

Cwmenom t = v/x + 2, e je CKyl JOIyCTHBUX BPEIHOCTH IpOMeHJbuBe t, Dy =
[0, +00), nobmja ce jenaaauna

t+1+t—1] =2

Nwmajyhu y Buny pedwununimjy amcosyTHe BpPEIHOCTH, MOYKEMO Pa3JIMKOBATH
crmenehe caydajese:

1) 0 <t < 1.V oBom ciyuajy je |t + 1| =t+1, |t — 1| = 1 —t. Jeguauuna je
eKBUBaJIeHTHA jeanadunn t+ 1 —t 41 = 2, ognocHo 2 = 2. Jlakje, CKyIl peniema
jemHaumne y oBoM cayuajy je [0, 1).

2) t > 1. Y oBoMm cayuajy je [t+ 1| = ¢+ 1, |t — 1| = ¢t — 1. Jennaunna je
e€KBUBaJIEHTHA jeqHaundn t + 1+t — 1 = 2, omaocHo 2t = 2. Pememe mocneame
jennauwnne je t = 1.

Hobumn cmo ga je [0, 1] ckyn pernema jexmadusne |t + 1|+ |t — 1] = 2 va D, =

[0, +00).
IIpema TOoMe, CKym permema TOYeTHE jeTHAYNHE je CKYI PeIlerha HejeTHadnHe
0 <+vz+2<1. Onasne nobujemo pememe = € [—2, —1]. JAN

1.2.11. Pemmru jennaauny x4/ + /2 + 1 = 3.

Pewerve. Ckyn ponycrusux pemewa je D, = [0,+00). AKO yBeuemo cmeny
t = \/z, roe je ckym gomyctmBux BpemHoctu mpomensbuse t, Dy = [0,400)
noouhemo crenehy jennauuny mo t

3 +t+1 =3¢

Pemntumo oBy jemnauuny. Jeamnauwmna je Tpeher cremeHa, ma je MOXKeEMO ypaauTu
Ha caegehy HAYWH: NPUMETHMO Ja je jegHo pememe tp = 1, OHIa MOoaeanMo
t3—3t2+t+1cat—1mu mobujemo (12 — 2t — 1). Ipema Tome, TOOUTH CMO
(t—1)(t?=2t—1) = 0,aomapae t; = 1, ty = 1++/2,t3 = 1 —+/2. C obzupom 1a
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peremne t3 He 33/10Bo/baBa yciaoB t > 0, oHzma cy peliema jerHadnne t; = 1, to =
1 + /2. Bpatumo oBa pemema y cMeny u gobujemo 1 = /z, 1 + V2 = /,
omakiye je 1 = 1, &y = 3+ 2v/2 A

1.2.12. Peuuru jennauuny & — 3 = x + a, rJie je a peajas napamerap.

Pewere. TlpunukoMm permaBama OBe jeqHAUNHE, KOPUCTUNEMO TPAMDUIKO TIPeI-
craBjbame onrosapajyhux dyukimja. Hanme, ckummmpahemo rpaduke dyskimja
y=vr—3unuy=z+a.

I'paduk npee dynkmmje nobmja ce Tpancrammjom rpaduka dyHKIHjE y = /.
I'padux apyre dyuknmje je mpasa mapasesiHa MpaBoj y = &, a HEH TadaH
[10JI02Ka] 3aBUCH OJI, BPEJHOCTU apamerpa a, ¢ l....

Ca ciuke Buaumo zna cy moryha uderupu ciaydaja: 1) Kaia mpaBa U KpuBa He-
Majy 3aje JHUYKUX TavaKa, [a je[HauuHa HEMA Dellerha; 2) Kaaa Ipasa JI0Aupyje
KPUBY, 114 jeJJHAYMHA UMA jeJHO Delieme; 3) Kaja [paBa cede KPUBY y JBEMA
TAYKaMa U MOCTOje [IBa Pellenha jeJHaYnHe U 4) Ka1a IpaBa cede KPUBY CaMo y
je/THO] TauKW|, TMa je Pernerhe jeTHaInHe jeTMHCTBEHO.
Ksagpupamewm mare jeanaunne, 100uja ce jeJHATHHA

2%+ (2a — )x + (a* + 3) = 0,
4qyja Cy pellema T1, = 1=2ady—da-1l V2_4“_11

Bapajy ciaenehe moryhuocTu:

1) axo je a > —%, pernerma 1,2 HACY PeajHa, Ma JaTa jeTHadnHa HeMa pererba,;
2) ako je a = —Tl, pelema ce TOKJIAIajy; OBO je CIytdaj KaJa MpaBa J0IupYyje
KPHUBY, a JIaTa jeJHAYNHA UMA JeJIMHCTBEHO Pellekhe r1 = %.

3)akoje —3 <a < —14—1, oba periema £ U To Cy U PEllerha M0Ja3He jeIHAYNHE;
IPUTOM je y TPAHWYHOM CJIydajy ¢ = —3 jeJHO O THX peliemna jearako 3 (o0be
CTpaHe jelHauYuHe Cy jeJIHAKE HYJIN);

. Hanpen naBezenum ciydajeBuma oaro-

4) ako je a < —3, TaJa je caMo peliemhe T = 1-2aty—da1l 374&711 VjeIHO U pelreme
[IOJIA3HE jeJJHAYUHE . A

1.2.13. Pemuru nejenuaunny v + 4x +4 < z + 6.

Pewere. OBo je Hejennaunua tuna /a(z) < b(z) n npema (1.3) ekBuBaseHTHA
je cucremy
0 < a(x) <b*(x) A b(x)>0.

IIpema Tome, HaIIA jeHAYHHA je EKBUBAJIEHTHA CACTEMY

O§x2+4x+4§(x+6)2 AN x+6>0,
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OJITHOCHO
0<az?+404+4<2®+1204+36 A > —6.

Cucrem y IpBOj 3arpaid MOXKEMO PA3IBOJUTH W J00MhemMo
0<a?+4dz+4 AN 22 +4dz+4<2>+122+36 A > —6,

a omaTie
0<a22+4z+4 AN x>—-4 A x> —6.

Pemteme kBaaparne nejenmadnme 0 < 22 + 4z +4 je z € R.
Hobumu cMmo cucrem
TR AN x>—-4 N x> —6,

KOj¥ je eKBUBAJIEHTAH Ca
> -4 AN x> —6.

Konauno pememe je © € [—4, 400). A

1.2.14. Pemwmru nejennaduny va? — 3z — 10 < 8 — z.

Pewere. OBo je nejennaunua tuna y/a(z) < b(z) n npema (1.4) ekBuBaseHTHA
je cucremy

0 <a(x) < b*(x) A blz)>0.
IIpema Tome, HaIIA jeJHAYHHA je €KBUBAJIEHTHA CACTEMY
0<2?-32-10<(8—2)> A 8—xa >0,

OTHOCHO
0<z?2—-32-10<64— 16z + 22 A x <8.

Cucrem y IpBOj 3arpaiu MOXKEMO PA3IBOJUTH U 100MhemMOo
0<2?2—-32—-10 A 22 =32 —-10<64—16x+ 2% A 2 <8,
a ozmate
9 74
0<z“—3x—10 A x<ﬁ N x <8
Pememe xBaaparue jemnaunne 0 < 2 — 3z — 10 je x € (—o00, —2] U [5, +00).

Hobumm cMmo cucrem

(z € (=00, =2] U [5,+00) A x<%) A (z<38),

KOjU je eKBUBAJIEHTAH Ca
74

: 74
Konauno pemesmse je x € (—oo, —2] U [5, 13). A

1.2.15. Pemmru nejeqnauuny v/3x2 — 2z — 1 > 22 — 2.
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Pewerve. OBo je nejennaunna runa y/a(z) > b(z) u npema (1.5) ekBuBaseHTHA
je cucremy

(a(z) > b*(z) A b(z) >0) V (a(z) >0 A b(z)<0).
IIpema ToMme, HaIlA jeHAYWHA je €KBUBAJIEHTHA CUCTEMY
(32°—22-1>(22-2)> A 22—-2>0) vV (32°—22—-1>0 A 22—2<0),
OJTHOCHO
(—2?+6z2—-5>0 A z>1) Vv 32°—-22—-1>0 A 2<1).

PemmaBamem KBaIpaTHUX HEjeIHAUNHA 100UjaMO

(ze[l,5] A z>1) Vv (xe(—oo,—%]u[l,—&—oo) Az <1),

3aTUM
z e[l V ze (—oo,—g].
. . 1

Pemiemwe upanponanue nejequadune je x € (—oo, —g] U1, 5]. A

1.2.16. Pemutu nejequauuny Va2 —x — 12 > 7+ x.

Pewere. OBo je Hejennaunua tuna /a(z) > b(z) u npema (1.6) ekBuBaseHTHA
je cucremy

(a(z) > b*(z) A b(z) >0) V (a(z) >0 A b(z)<0).
IIpema Tome, HaIIA jeHATHHA je €KBUBATIEHTHA CHCTEMY
(2 —2—-12>(T+2)? AN T+2>0) VvV (22 -2-12>0 A T+2<0),
OJIHOCHO
(152461 <0 A z>-T7) V (z°—2—-12>0 A =< 7).

Pememe kpajgpaThe Hejeqnaunnae r2 —x — 12 > 0 je v € (—oo, —3] U[4, +00), ma
CMO 100

(m—% Ax>=T) V (z€(-00,=3]U[4,+00) A z<=T),

a oJaBIe
61
x € [T, _B) V oz € (—o0,—T).
. . 61
Pememe npanwonaane Hejeanaunne je x € (—oo, _ﬁ) A

1.2.17. PemmTu HejeHAIUHY %—s—l > 2;_1.
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Pewere. Ckyn m0myCTUBUX BPEJIHOCTH Ce HAMA3M M3 ciaegelinx ycaosa
c+1>0 A 2x—1+#0,

ma je D = (—1,%) U (3, +00).
Hejennaunna je runa y/a(z) > b(z) u npema (1.6) exkBuBajIeHTHA je cHCTEMY

(a(z) > b*(x) A blz) >0) V (a(z) >0 A b(z) <0).

IIpema TOoMe, HaIIA jeHAYWHA je €KBUBAJIEHTHA CUCTEMY

! > ! N 1 >0) VvV L >0 A L <0
x+1" (2z—1)2 20— 1~ x+1 7~ 2x — 1 ’

OJHOCHO

1 1
- 0OAN20—-1>0) V 1>0AN 20 -1<0
<m+l e x—1> ) (x+1> z—1<0),

a oIaBJie
x(4x —5) 1 1
— = -1 ).
<(x+1)(2x_1)2>0/\x>2>\/(x> Ax<2)

x(4x —5)

1 5
>0 A x>2) = x>1,I/IMaMo

5 1
.23>Z \% (a?>—1 /\x<§).

Konauno pememe nejenasumne je x € (—1,3) U (2, +00). A

1.2.18. Pemutu Hejennavqmuy & — 2r% — 23 +2 < 0.

Pewerve. Ckyn gomycrusux pemema je meo ckyn R. Cmenom ¢ = /x uejen-
HA9YMHA, ce cBOAM Ha t3 — 2t2 —t 4+ 2 < 0, tme t € R. JleBu m3pa3 ce MoxKe
dakropucaTn t3 —2t2 —t+2 = (t+1)(t—1)(t —2), ma cMo HOOUTH HejeHATHHY
(t+1)(t—1)(t—2) < 0, a omasze perueme t € (—oo, —1)U(1,2). Pememe noyerne
Heje/IHAYMHE Ce HAJ1a3u U3

Vr< -1V 1< r<?2,
anmje je pememse x € (—oo0, —1) U (1,8). A
1.2.19. Pewntu vejennavuny 3z —1 — /7 —x < 2.

Pewerve. Ckyn I0MyCTHBUX BPEIHOCTH X je oapeljeH ycioBuMa

3t—1>20 ANT—22>0,
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aToje D=[3,7].
JleBa cTrpana HejemHaYMHE MOXKe OMTH M HEraTWBHA, 3aT0 hemo /7 — x mpebarr-
WTHU HA [TECHY CTPaHy W J00mheMo

V3z—1<24+V7—2x,
rae cy obe crpaune nosurusne. Cana je HejeJHAYMHA €KBUBAJIEHTHA, CA
3r—1<(2+V7—1)> A z€D,

OJTHOCHO
3x—1<4+4+4/7T—2x+7T—2x AN z€D,

a oJaBJe

1
Vi—x>x—3 N z€]

3 7]. (1.7)

Permmmmmo npBo Hejennavnny /7 —x > — 3.
Hejenuaunna je obmuka +/a(x) > b(x) u npema (1.5)ekBUBa€HTHA je cucTeMy

(a(z) > b*(z) A blz) >0) V (a(z) >0 A b(z)<0).
IIpema Tome, mmamo
(7T—2>@-32A2-3>0)V (T—2>0 A 2—3<0),
KOjU je eKBUBAJIEHTaH CUCTEMY
(x2—5x+2§0 A x23) vV (x§7 N m<3),

a OBaj

(x e ((5-V17)/2,(5+V17)/2] A 2>3) V (v <3),

qmje je pememe x € (—o0, (5 4+ /17)/2]. Jobuam cMo pelnerse HejeaHaAdNHEe
V7 —1x > x— 3. Caga to pemmeme ybarmumo y cucreMm 1.7 u mobujemo

z € (—oo,(5+V17)/2] A x € [1/3,7).

Pememe mouerne npannonanue nejemnaunne je x € [1/3,(5+ v/17)/2].

1 1 -1
1.2.20. Permmutu HejeqHaInHy \/ - —— \/1 -——> z .
x x x

Pewerve. Ckyn JOTyCTUBUX BPEIHOCTH X je ofpeleH ycroBuma

21 -1
x 20/\95

x €T

> 0.
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IIpBu ycnos je ekpusanentan ca x € [—1,0)U[1, +00), a npyru ca z € (—oo,0)U
[1,4+00]. Caeau, D = [—1,0)U[1, +00]. Ha ckymy D mecHa cTpaHa HejeTHAKOCTH

je HeHeraTmBHa, ma hemo n3pas /1 — % npedaIuTy Ha JECHY CTpany u 1o0uhemo

I z-1 1
Vo —=> TR p——
X i X

IJle Cy W JIeBA M JIeCHA CTpaHa HeHeraTUBHE 3a CBaKy BpejHocT z € D. Kpajpu-
pamem 106mheMo eKBUBAJIEHTHY HEjeTHATNHY

1 —1)2 -1 1 1
x—f>u2)-mx Ji—=4+1-=,
X a T Xz X
1 1 —1)?
PEAL Iy R PPN R itV
X X X

IIpernocrasumo xa je x # 1. Tazna je ””T_l [IO3UTUBHO Ha D, 1a ce 3HaK Heje/-

HakoCTH Helie mMpOMEeHWTH aKo je MOMeInMO Ca OBUM M3PA30M U 100MjeMO

OJlaKTIe je

1 2 —z+1
1l-—-< — D/{1}.
—< T e/

Hejepuakocr je obuka v/a(z) < b(x) u upema (1.4) exBusasenTna je cucremy
0 <a(z) <b*(x) A blx) >0,
IITO je y HAIeM CJy4dajy

2 1 2 2 1
(x T+ ) AT x+

1
0<1——-<
- 2x 2z

. >0 A z e D/{1}.

OBo je ekBUBAJIEHTHO ca, cyieaehum

1 <x2x+1
[
2z

2
> A z € (1,+00),
x

a omaTe u ca
ot =223 — 2?4204+ 1>0 A x € (1, +00).
C o6zupom 1a je vt — 223 — 22 + 22 + 1 = (22 — 2 — 1)?, umamo cucrem
(x> —2—1)>>0 A x € (1,400),
qpje je permeme T € (1, (1+\/5)/2) U ((1+\/5)/2, +oo). Ocraio je ma jor mpoBe-
puMoO 12 s & = 1 3a10BOsbaBA HEJEMHAKOCT. 3aMEHOM OBE BPETHOCTH Y MTOYETHY

HejeTHAKOCT 3aKJbydyjeMo Ja He TPUMAJIa CKYIy pellemna, Ta je KOHATHO Perll-

eme (1, (1+v5)/2) U ((1+ V5)/2,+00). A
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1.2.21. Pewwmru nejequauuny (x — l)m >0
Pewerve. Hejennaauna a(x)b(x) > 0 ekBUBaJIEHTHA je cucTeMy
(a(z) >0 A b(z) >0) V (a(z) <0 A b(z) <0).
IIpema Tome, Hallla HejeTHAYMHA je €KBHBAJEHTHA CHCTEMY
(z—1>0A Va2 —2-2>0) vV (-1<0 A Va2 —z-2<0),
U3 [era CJien
(z>1 A z€(—00,-1JU[2,+00)) V (z<1 A z€{-1,2}),

a oJaBJe
x € [2,400) V z=—1.
Pememe nejequaqnte je x € {—1} U [2, +00). A

Va? —2x—3
(r+2)(2? — 8z + 16

1.2.22. PemmTu HejeTHAINHY ) > 0.

Pewere. Hejenmaunna je eKBUBAJIEHTHA caeeneM CHCTEMY HejeTHATHHA
22 —20-3>0 A (z+2)(2* -8z +16) >0,
a o7aBe

2 —22-3>0A[(z+2>0A (z—4)>>0) V (z+2<0A (z—4)*<0)],

MITO Jaje
x € (—o00,—1]U[3,4+00) A z€(—2,4)U (4,+00).
Pememe nejequaqnte je x € (—2,—1] U [3,4) U (4, +00). A
1.2.23. KonuKo pa3muauTuX PEATHUX PEIerha UMa jeTHaATNHA, x2+m =
0
1A) 0; B) 1; B) 2; I) 3; ) Bume oz 3; E) ue 3nam.
Pewerve. Tloyerna jepnaunna je ekBupajieHTHa jeqHadunu x2 + v — 1| = 1,
OJTHOCHO
(le A m2—|—x—1=1) vV (m<1 A xz—x—i—l:l).

Y 1pBoj 3arpau MpeTXoHOT U3Pa3a J0OUjeMO Pelleha jeTHAYNHE T = —2, Ty =

1, o KOjux camo x5 3a70B0ObaBA yCiI0B T > 1. Y Apyroj 3arpajau mobujemMo per-
ema jequaumue xs = 0, x4 = 1, o1 KOjuX x3 3a7m0BObaBa ycioB x < 1. Ilpema
TOME, pelema jeaHadnte cy o = 1 u x3 = 0. Tauan oarosop je mox B). A

1.2.24. Jegpaunna /(1 —x) = —x :
A) nema pewewa; B) uma TauHO jeaHO pelneme u OHO je HerarusBHo; B) uma
TAYHO jeHO Pellehe U OHO je MO3UTUBHO; ') mMa Tado JABa pemena; 1) uma
BHUINE O JBa perenba; E) He 3uam.
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Pewerve. OBo je jennauuna tuna /a(z) = b(r) u npema (1.1) ekBuBasenrHa je
cucremMy
a(r) =b*(z) A b(x) > 0.

IIpema Tome, HaIA jeHAYHHA je €KBHBAIEHTHA CHCTEMY
l—z=(—2)> A —x>0,

O HOCHO
224+2-1=0 A 2<0.

Pememwa kBajparTHe jeHaYUHE Cy X1 = _15\/5,I2 = _1'2“/5. Pememe x5 ne
3a710BoJbaBA ycIoB < 0, Ia UpAIMOHAIHA jeTHAUNHA UM CAMO jeTHO Pellemhe
T = *1%‘/5 Tawan oxrosop je nox B). A

1 1 43
I~ Vi-z 1+vi-s Ji-=
VHTEPBAJLY:
A) (=00, =2]; B) (=2,-1]; B) (=1,0; T) (0,1}; M) (1,+00); E) ne snam.

1.2.25. Pememe jeqaaqmnme IpUIIaIa

Pewere. Hahumo obmact geduauncanocru jeanadune. [lorpebro je ma cy 3a0-
BOJbEHU cjenehn ycioBu

1—2>0, 1—-V1—-2+#0, 1+V/1—2#0, 1—2z>0.

Obnacr nedunucanocru jenuaudune je D = (—o0,0) U (0, 1). TTomHO)KUMO jen-

nauuny ca (1 —+/1—2)(1++/1—2)y/1— 2 u nobuhemo
I4+VIi—a)WVI—z+(1-VI—a)WT—z=4V31-VI—2)1+V1—2).
CpebuBamwem nosiasumo 1o cieznehe jeqnadnne
Vi-z4l-z+Vi-z-1+2=4V31—-1+2),
a onasze V1 — 2 = 2v/3x. OBo je jeqmaunma tuma \/a(z) = b(z), ma je exsupa-

JIECHTHAQ CHCTEMY

1—z=(2V32)% 2V3z >0,

OTHOCHO
120242 —1=0, >0.
eleba KBIPATHE JeITHAYAHE Cy £1 = — 5, Lo = 7. Peleme x1 He 3310BO/baBa
P y }3, }1 P
ycaoB z > 0, ma je camo xo = i pelierbe MparmoHaiHe jeanadunne. Tadan

oarosop je mox I).
A

1.2.26. 30up cBux periema jeauaunne r + a2 + 16 = \/%ﬁ jer
A) 0; B) -3; B) 3; ) 5 ) 8; E) ue 3nam.
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Pewerve. Obnact nqeduHICAHOCTH jeTHAYUHE je CKYIl CBUX peajHux OpojeBa, jep
je m3pas 22+ 16 mosnTuan 3a craxo x € R. TlomHokmvo jearaunmy ca /22 + 16
n nobuhiemo zvx2 + 16 + 22 + 16 = 40, a omatie zv22 + 16 = 24 — 22. Axo
IpeTHnocTaBuMo Ja je x # 0, taga je Va2 + 16 = #. OgBo je jemnaunna TUIA
Va(xr) = b(x) u eksupasentna je cucremy a(x) = b?(x) A b(z) > 0. lpema

TOME, UMaMO
24— 22\? 24— 22
x2+16:< x> A T >,
X

x
OJTHOCHO
4 2 2 4 24 — 2?
x4+ 162" =576 — 48z +2= N — >0 (1.8)
x
2
Vesos > (0 eKBUBAJICHTAH je CHCTEMY
(24—2*>0 A 2>0) vV (24—2><0 A 2<0),
OJTHOCHO

(z € [-2V6,2V6] A ©>0) V (z € (—o0,—2V6) U(2V6,00) A z <0),

a omaBJe

(x € (0,2V6]) V (v € (o0, —2V6)).

VY6amumo oo peitemse y (1.8) u mobujemo
22 =9 A z € (—o00,—2V6) U (0,2V6],

a3aruM u peretse r1 = 3. Ocraso je ga join npoBepuMo Ja au je x = 0 pererse.
3aMeHOM y TOYeTHO] jeJIHAYMHU 3aKJ/bydyjeMo Ja Huje pereme. [Ipema tome,
106usm cMO camo jeano pewewe 1 = 3. Tasan oxrosop je nox B). A

1.2.27. Jennauuna Vr+2 =z —1:
A) mema pemewa; B) uma jenno pememe u oHO je no3utuBHO; B) muma jemHo
pelliee U OHO je HErATUBHO; I') uma jeHO IO3UTUBHO M je/HO HEraTHBHO
perrieme; J1) uMa 1Ba perema u 00a Cy TO3UTHUBHA; E) ue 3unam.

Pewere. Jemnaunna je eKBUBAJIEHTHA CHCTEMY
r+2=(x—-1)2% A x—-1>0,

a omarie
—224+3z+1=0 A z>1.

Pememsa kBagparHe jemgHadune cy T = %,xg = 3_§/ﬁ, a yciaoB x > 1
3a/I0BOJbABA, CAMO peITierhe T = % Tauan oaroeop je mox B). A
1.2.28. Ckyn pemema Hejeauaunne |/ S2=1 < 1 je:

2—x
A) (£,2):B) (~00,3) U (2, +00);B) (—00, 3):T) (3, 400): 1) (1, 3)E) e sman.
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Pewere. Hejennaauna je tuna /a(x) < b(x), na je upema (1.4) ekBuBanenTHa
ca

3z —1
(0< S <1) A (1>0),
OTHOCHO
033171 <1
22—z

3z—1
2

Hejennaqmna 0 < 5=

j€ eKBUBAJIEHTHA CUCTEMY
Bz —1>20A2-2>0) V Bz-1<0 A 2—2<0),

ofaKJe 106mjeMo

1 1
(aczg /\x<2) \ (:c§§ A ac>2),

OJITHOCHO

1

T €|-,2

5:2)
W3 cnenehinx ekBuBajieHIyja % <1l & 329”:; -1<0 & W <0 &
4xr—3

5— < 0 nobujemo cucrem
(42 —-3>0A2-2<0) V (4-3<0 A 2—2>0),

KOjU je eKBUBAJIEHTAH Ca
3 3
(m>1 /\x>2) \Y (x<1 A x<2).
Pemnmo oBaj cucrem u mobuhemo

3) U (2, +00).

€ (—o0, =
ac(oo4

KomatHo permerse ce 1o0uje Kao mpecek ckyna [3,2) u ckyna (—o00, 3)U(2, +00),

Ia je jemHax [%, %) Tauan oxrosop je mox ). VAN

1.3 3agamm 3a Bexk0Oy

1.3.29. Pemmrn jenpauuny vt — 4z — 16 = 2 — x.

Pewemwe. x = —/5 A
1.3.30. Pemmutn jemmauuny vz + 5+ 20—z = 7.
Pewewe. 11 = 4,19 =11 A

1.3.31. Pewnru jesmauuny \/y2 + 4y + 8++/y2 + 4y + 4 = \/2(y2 + 4y + 6).

Pewewe. y = —2 A
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1.3.32. Pemnru jennauuny \/:E +3 -4y -1+ \/x +8—-6yx—1=1.

Pewerse. 5 <z < 10. AN

1.3.33. Penmtu jennauuny &/ ++/x — 16 = /z — 8.

Pewerve. ©1 = 8,293 =8+ %\/21. A
1.3.34. Pemmrn jenmamnny Va2 + x4+ /1 + 5 = V& + 3.

Pewere. v = —1. A

1.3.35. Pemmrn jemmaunny /z + /x = 12.

Pewere. x = 81. A

1.3.36. Pemmru jexnauuny ¢/ (a + )2 +43{/(a — )% = 5v/a2 — 22

Pewere. 1 =0, xo = Ba. A

65
1.3.37. Pemurn jenmaamny /97 — x + /2 = 5.

Pewere. x1 = 16, x5 = 81. A

zyz—1 \3/x2—174
Va2 -1 r+1

1.3.38. Permmutn jegHaqmay

Pewere. © = 8. A
1.3.39. Pemmuru jegmauumny \/W - m = 56.

Pewere. x = 210, A
1.3.40. Pemutyn jennaquny \/m =1

Pewere. x € 0,2, —2}. A

1.3.41. Pemmtu Hejennaumnay /o + 78 < x + 6.

Pewere. x > 3. A
1.3.42. Pemmru nejeqmadnny /—22 +x +6 > 1 — 2.

Pewerwe. —1 <z > 3. A
1.3.43. Pewwuru nejepnaunny /322 — 2z — 1 > 2z — 2.

Pewere. x € (—oo0, —3] U [1,5]. A

1.3.44. Pemwru nejequauuny va? — 3z + 2 < 2z — 1.
Pewere. x € [(1++13)/6,1]U[2, +00). A

1.3.45. Pemuru nejeqnauuny /1 —x — /x > %
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Pewerwe. z € [0,(3 —/5)/6).

1.3.46. Permmtu mejenaaunny /3x — b + vx — 2 > 4x — 3.

Pewere. x> 3.

1.3.47. Pemmru nejeanaauny (1 — /1 —922) < 1.
Pewerve. x € [—1/3,0)U (0,1/5)

1.3.48. Pemmtu HejenHavIMHY m —V2—12>0.
Pewenme. x € (V13 —5)/2,1]

1.3.49. Pemmmtu HejenHavIMHY I+\/12_$2 —

Pewerwe. x € (71,17\@] U(l,\/i].

1.3.50. Pemmtu HejennavauHy

Pewenwe. x € [0,1)U (0, 42).
1.3.51. Pemmtu mejemnaqanny /o + V1 — 2 > 1.

Pewere. x € (0,1) U (9,+00).

A



