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1. Vcnurarn cBe WeTwpm BPCTE KOHBEPreHIUje HU3a HE3aBUCHUX CJaydajHux BeamdauHa (X, )neN aKO je
KapakTepucTuIHa (DYHKIIN]A Q, OMIITET UIAHA TOT HU3Q AT CA
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Pn(t) = ——.
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2. 3a rycruny pacrozene obenexkja X Baxku na je f(x) = W, z > 0,60 > 0. Ha ocnoBy y30pKa

006uMa 7, METOJIOM MAKCHMAJIHE BEPOJIOCTOJHOCTH OAPEIUTH OLUEHY HENO3HATOI MapaMeTrpa %, a 3aTuM
ucmuTaTu e(PUKACHOCT J00HjeHe OIEHe.

3. Heuax Gama konky 3a urpy 120 myra u gobuja caemehn y3opax:

ropma cTpana kKomnke | 1 2 3 14| 5 6
dpexBenImja 20|14 |23 |12 |26 | 25

(a) Kopucreliu oBaj y3opak, ca nparom 3uadajaoctu 0.05 Tectuparu XuIoTe3y Ja je KOIKa 3a UIPY
[IPABUJTHA.

(6) deuax je ymecro 120 myra 6anuo Kouky n myTa. VcnocraBusio ce ga Cy pesaruBHe (ppekBeHImje
y CBAKO]j O IIIeCT KJIaca OCTAJe UCTe Kao y ropmo]j Tabemn. Kommko HajMame Moxke OUTH 1, aKo je
JIOHET CyIPOTaH 3aKJby4aK Hero y ciydajy nog (a)?
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1. Ucnuraru cBe yerupu BpPCTe KOHBEDPIEHIUje HM3A HE3aBUCHUX CJydajHux BejuduHa (X, )nen ako je
KapakTepnucTniHa (hYHKIN]A @, OMIITET UjJaHa TOT HU3a JATa Ca
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2. 3a rycruny pacrozene obenexkja X Baxku ma je f(x) = W, x > 0,0 > 0. Ha ocHOBy y30pKa

obuMa 1, METOJOM MAKCHMAJHE BEPOIOCTOJHOCTH OAPEIUTH OIEHY HEIIO3HATOr MapaMerpa %, a 3aTuM
HACIIATATH €(PUKACHOCT TO0HjeHe OIeHe.

3. Heuax Gama kouky 3a urpy 120 myra n gobuja ciaemehn y3opax:

ropwma crpana kouke | 1 | 2 | 3 | 4 | 5 | 6
dpexBeHIHIja 20 | 14 | 23 | 12 | 26 | 25

(a) Kopucrehiu oBaj y3opak, ca nparom 3uadajaoctu 0.05 Tectuparyu XuIoTesy Ja je KOIKa 3a UIPY
TpaBUJTHA.

(6) deuax je ymecro 120 myra 6anuo Kouky n myTa. VcrnocraBusio ce ga cy pejaruBHe (hDpekBeHImje
y CBAKO]j O IIECT KJIaca OCTAJe UCTe Kao y ropmbo]j Tabenn. Komuko HajMame Moxke OUTH 1, aKo je
JIOHET CyIIPOTAH 3aKJby4aK HEro y ciaydajy mnof (a)?
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Pemema 3aJaTaKa

. IIpumerumo ma je
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Kako je X,, — 0, To Baxkm u X;, — 0. VY by UCIUTHBaIma CPEibe KBAJpaTHE KOHBEPTEHIIH]je
pauynamo E(X?2). Vmamo za je peaom
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na umamo aa uu3 (X,,) KOHBEprupa cpejiibe KBaJpaTHo. 3a CKOPO CKUI'YDHO KOHBEDPIeHIH]y Ha OCHOBY
YebuiepeBe HEjeTHAKOCTH BAXKU
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re Hu3 (X,,) KOHBEPrupa CKOPO CUI'YDHO Ka HYJIH.

Hanomena: TIpuMeTnmo qa MOKEMO OAPEIUTH PACIIOIEY HU3a, CIydajuux senudnna (X, )pen. 3aucra,
MMaMO Ja BaXKH:
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JonarHo, younmo aa #u3 (nX,)neN UMa reoMerpujcky G (gu37) pacuozedy.
. IIpermocraBuMo ma uMaMo peasu3oBaH y30pak (1, Ts,...,T,). OYHKIHU]ja BEPOJOCTOJHOCTH je
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Kenmumo na nponafiemo 6 > 0 koje makcumusyje In L(6), Te crora onpehyjeMo cTaliOHapHy TadKy:
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Jormr Tpeba mpoBepuTH 1a Ju ce y m00MjeH0j BPeIHOCTH MOCTH)Ke MakcuMyM. Kako je

0? n
OBO 3amcra jecte Tadka y kojoj dbyukumja In L(0) mocrmke makcumyM. IIpema Tome, Ha OCHOBY OBOT
y30pKa, OlleHa METOIOM MAaKCHUMAJIHE BEPOIOCTOjHOCTH je
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Kako je omena mMeTomoM MakCHMAJIHE BEPOJOCTOJHOCTH WHBAPHUjAHTHA y OJHOCY HA TPAHCHOPMAIN]Y
Bopen-mepspuBom (hyHKIjOM, OfaBI€e 3aK/bYdyjeMO /13 je OIeHa HEeMO3HATOr MapaMerpa %:
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Jla 6m mMaao CMHCIAa 1 HCIUTYjeMO e(pHKACHOCT OIeHe, MOPaMO MPBO Ja IMPOBEPUMO 1A JIA je OHA
wenpucrpacua. Heka je Y; = In(1 + X;). 3a nouerak, oapeljyjemo pacmogeiny ciaydajHux BesuduHa
Yi=In(l+X;),i=1,2,...,n. IIpumerumo aa je

Fy,(y) = P{Y; <y} = P{In(1 + X,) <y} = P{X, </ — 1}
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Haxiie, cayuajue Beauuune Y;, ¢ = 1,2,...,n umajy £(0) pacuogeny u nesapuche cy jep cy ciydajHe
BesmunHe X1, ..., X, HE3ABUCHE. 3aK/bydyjeMO 12

ET)=FE <i;ln(1 —|—Xi)> = i;E(Yi) _ 57

Tj. oneHa 1’ jecTe HempUCTPacCHA OIEHA MMapaMeTpa %.

UcmmTajmo cana perymaproct dbammmmje pacnogena f (z;4) y cuucny Pao-Kpamepa n onpebyjemo
nndopmanmony Gyuknujy @urrepa (%) 36or jennocraBHOCTH (hOpMyJia y HACTABKY, YBEINMO CMjEHY
a = %, 6 > 0. VYzopauku mpocrop je RT, ma He 3aBmcm on HemosHaror mapamerpa a. KeimMo na
HUCIMTAMO JIa JIU je fooo %f(:z:; a)dz = 0. Kako je
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Qamunuja jecre perynapua. Pauynamo madopmaimony dbyukimjy ®uirepa jJa 6ucMo g00uan 10wy
CPAHUIY AUCIEP3Hje CBUX HEMPUCTPACHUX OIEHA 33 MapaMeTap %.
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I(a)=E (—(,iQInf(X;a)) .



Jaxme, BaxKu

In f(z;a) = —Ilna — (clz + 1) In(1 + x),
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IIpema ToMme, MOma IpaHUIA JAUCIEP3Hje CBUX HEIPUCTPACHUX OIEHA jeTHAKA, je

G:

Kako je T nmempucTpacHa OIEHA, CaJa PAIyHAMO IHEHY AMCIEP3HUjy, Aa ONCMO je yIOpeauIn Ca TOHOM
rpanunom G u Bunenu ga i je ebukacua. Kako cy ciaygajue Benunuune Xq, ..., X, He3aBUCHE, AMaMO

aa je
D(T)=D (;m(uxl)) = ;;D(YZ) = % 9712 = HLQQ
Jaxe, X
(1) = 5 = o

ma OBa OIeHa jecTe eduKacHa.

3. Kopuctumo IMupconos x? TecT caracHOCTH ca JMCKPETHOM yHHMOPMHOM pacroienoM. Bpoj kate-
ropuja je 6, u ouekmBaHu OpPOj ejeMeHara y30pKa y CBakOj kareropuju jemnak je 20. Hemamo onemennx
mapamerapa, Te je 6poj cremenu ciobome jequak 5. Kako je
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X ! [(20 — 20)* + (14 — 20)® + (23 — 20)* + (12 — 20)* + (26 — 20)* + (25 — 20)°]

20

Te Kako je 10.5 < Xg;o.os = 11.07, me ombaIryjeMo HYJITY XUIOTE3y O MPABUIHOCTU KOITKE.

Cymnporan 3akjbydak 6u0 61 Ja ce Xunore3a ogdaIm. BpegHocT TeCcT CTaTUCTHKE Y OBOM CJIydajy Ouiia
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Te HAM je 33 OJDAIMBahe HYJITE XUIOTEe3e HEOMXOTHO 1a Oyme
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oxuocuo n > 156.2. Hajmamu obum y30pka 3a KOju OBO BaxKu jenHak je 157.



