
TMI - pismeni ispit

1. Neka je µ mera na σ− algebri A. Ispitati da li skupovi mere nula iz A obrazuju σ− algebru i dokazati da je sa

A ∼ B ⇔ µ(A△B) = 0 definisana relacija ekvivalencije na A.

2. Za funkciju f(x) =
1

x ln2 ( 1x )
ispitati pripadnost prostoru Lp(0, 1

2 ), p > 1.

3. Neka je (an)n>1 niz pozitivnih brojeva takav da je lim
n→∞

an = ∞ i b > 0. Izraqunati lim
n→∞

∞∫
0

ln (a2n + x2)− ln a2n
b2 + x2

dx.

4. Dokazati da je sa ⟨x, y⟩ =
+∞∫
0

x(t)y(t)e−tdt definisan jedan skalarni proizvod na L2(0,+∞). Za funkciju f(t) =

e
t
2

√
1 + t2

pokazati da je ⟨f, f⟩ konaqan. Da li to znaqi da f pripada L2(0,+∞)?
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