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3AOATAK 1. U3 nonyaayuje wuje je obenescie X uzsyuen je yzopax Hexa je Y = In X. Ca npazom

I | (0,8) | [8,18) | [24,32)
ne | 42 | 28 | 30

anavajrnocmu 0.1 mecmupamu xunomesy da obesesicje Y uma HOPMAAHY PAcnodesy ca jedHaxum
oueKUBALEM U AUCTLEPUJOM.

PEMEKE. 3a noverak jgonyHuMo tabesry 3a X maTepBasuMa kKoju dage: Caja Moxkemo npehu Ha

I, | (0,8) | [8,18) | [18,24) | [24,32) | [32,+00)
ne | 42 | 28 | 0 | 3 | 0

tabesty 3a Y: Mu tecrupamo mysnry xunoresy Hy : Y ~ N (m,m); jacno, kopuctumo Xu-KBaJpar

I | (—00,In8) | [In8,In18) | In18,In24) | [In24,In32) | [In32, +o0)
ne | 42 | 28 | 0 | 30 | 0 '

TecT. 3a TO, MOpaMoO Hahu OIeHY ITapaMerpa 1M MeTO0M MAaKCUMaJIHe BepPOI0CcTOjHOCTH. DyHKITIja
BEPOJIOCTOJHOCTH je
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Te je jeJiHaIMHa BEPOJOCTOJHOCTH 7 - In L(m) = 0, 0IHOCHO, HAKOH MHOXKema ca 2m? |
—nm—i—in —nm? = 0.
OsHauumo Jm u = Y ,_, T3, gobujamo ja je

—m?—m+u=0.



Kako je m yjemmo m mucrnepswja, He MOXKe OUTH HETATUBHO, TE JEJHO O JIBA peIlerha OTIama 1

ocraje

N —1+vV1+4u
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Jla ce mokazaTH Jia je MaKCUMyM KJIaCHYHUM MeTojaMa. KKako HeMaMmo CBe eJieMeHTe Ty y30pKa, Beh
CaMO IPUIAIHOCT WHTEPBAJY, KOPUCTUNEMO KJIACHYHY ,,«popy” ca CpequHOM MHTEpBaJia: y3UMaMO
nIa cy onroapajyhu ukcesu 4,13, 3aTum OWIo 1mTa, jep ce MHOYXKHU HYJIOM, 3aTUM 28 ¥ IOHOBO OMJIO
mrra. 3a urncuwioHe muxoBe jorapurme. Jlobuhe ce u = 5.980347, kao u m ~ 2. JacHo, KO HAC je
n = 42 4 28 + 30 = 100.
Cirenehe mro Tpeba cpadyHaTu jecre BepoBaTHONa IPUIAIHOCTH UHTEpPBAJUMa. Y IIPEBOLY,

Tpebda nomyuutn tabesy Ha mpumep, BepoBaTHOha ps padyHa ce Kao

I | (—00,In8) | In8,In18) | [In18,In24) | [In24,In32) | [In32, +00)
ng 42 28 0 30 0
Pk

npk

FN(??L,WL) (ln 18) - FN(??L,WL) (hl 8)

3a jorapurme hiemo J1ako, 6GUII0 TUPEKTHO HA KAJIKyIaTopy, 6uiao popom momyT In 18 = In2+21n 3,
11a, ce CBU JIOTAPUTMHU CBOJIE Ha, JIOTAPUTAM JIBOjKe U TpojKe. Behu mpobsem je To mTo He KOPUCTUMO
dyHKIMjy pacmojese cTaHIap/He HOPMAJIHE pacrojese, 3a Kojy jeamno mMamo Tabuumity. Ty je
3rogao youutu cienehe

Frtmam (x) = PN (v, i) < 2} = P{N(m’\/ﬁ% L ”““\;Em} - (%’"‘) .

Caza ce MOzKe HCKOpUCTUTH Tabyua u noyHuTu 1a je CByna je npy > 5, I1a He cliajaMo KaTeropuje.

I | (—00,In8) | [In8,In18) | [In18,In24) | [In24,ln32) | [In32, +00)
ng 42 28 0 30 0

pr | 0.5235292 | 0.2131014 | 0.06196472 0.0522897 0.149115
npr | 52.352920 | 21.310142 6.196472 5.228970 14.911496

Jacno, kox Hac je r = 5 m 6poj onemennx napamerapa je s = 1. Tect craTucTuka Kojy KOPUCTHMO
je
r 2
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1 OHa IIOJ[ HYJITOM XUIIOTE€30M UMa X37371 paciiogesry, mro je KO/, HaC X% ILI/IpeKTaH pavdyH IIOKazKe
na je x§ = 142.6024. Kpuruuna obsact je obmuka W = {x2 > ¢}, na ¢ nobujamo u3 ycsaosa

Py, {xo > ¢} =a =01,
na je kog Hac 1 — Py {x2 <c} =0.1
c= Fx_gl(().Q) = 6.251389.
Kpurnama obmact je cama obmmxa W = {x2 > 6.251389}, ma TecT cTaTHCTHKA OYUIJIETHO yIala y
kputudHy obsact. OgballyjeMo HyJITy XUIIOTE3Y.
3AOATAK 2. Obenesicie X uma 2ycmuny pacnodese
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Kaxo 6u ce odpeduo 88% unmepsanr nosepewa 3a nenosnamu napamemap o, o > 0, usabpan je

yaopax obuma 100 u dobujeno je da je lei(i x? = 423.1024. Axo je nosnamo da je dora epanuya

moe unmepsana noseperva 1.327753, odpedumu 2oproy eparuy.



PEIUEWLE. Hamwme, srako je mokasaru 1a je
VE 4 2
Fx2(z) =P{X?* <z} =P{X <z} = / —e€ 22dt,
0

ma je, qudpepeHmpajyhu mo ropmoj rpaHuim

mTo je TyctuHa Gamr excrionenmujamne £(1/20%) pacronerne. Haxme, X2 ~ £(1/202). Cama cienn

LJaamernrame’. Imamo ma je
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Kako mHTepBajn 3a 0 u 3a 02 jejHo3HauHO ojipehyjy jesan apyror (KopeH-KBajpaT Kpajesa), TO
MOYKEMO CMATPATH I3 PAIUMO ca 02. VIHTepBaI TPaskKuMo y 06Ky [L100, U100), Tako ja Gyme

P{Ligo < 0> < Uygo} = 0.88.
Hakon maJsio mpemakuBaiba, 100HjaMoO 12 je TO eKBUBAJIEHTHO Ca

2 2 2
P{E:AX}’C < 2. Xi < Zxk} = 0.88.

Uwo — 02 = L
2
Hawma je nato na je Ligo = 1.327753, na je %f{f = 318.6605. Caza MOKEMO TIOCTABUTH jETHAYUHY

P{x3500 > 318.6605} = a,

Te u3 Tabmuie nobutH 1a je ap = 1.87172 - 1077, mro je npubamxkHO Hyaa. Jaxie, jesan pen je
Hysa, cpequna’ je 0.88, ma oHja Mopa 6uTHu 1a je

P{x300 < Y X?/Uroo} = 0.12,

OJHOCHO
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IITO 3a Hallle nojgarke ucnajaa 2.393239, mro je TpaxkKeHa ropwa I'DAHUIIA.

BAOATAK 3. Hexa je (X,,) nus cayuajrux eeauuna maxas da, 3a ceaxo i u j, saocu Cov(X;, X;) <
ci=il, z0e je le| < 1. Henumamu da au 3a 08aj Hu3 8adtcu caabu 3aK0H 8eaukux 6pojesa.

PEIIEWBE. 3namo ga 3a #Hu3 (X,,) Baxku cj1abu 3aKOH BEJMKUX OpojeBa yKoJImko, 3a S, = X; +

_ P .
Sn—ESy nES“ = 0. IIpeo yoummo 1miTa cBe MOXKe GuTH pasnuka |i — j| Kama ce oba

<-4+ X, BaXu 1a
uHJeKca Lponierajy”’ kpos ckyn {1,2,...,n}. To BuaguMo Ha JOHOj CoIUIA.
Caga padyHnamo mo3uBajyhu ce Ha HejeTHAKOCT ebuimoBa u Ha cyMmy reoMmerpujckor ausa. Heka

je € > 0 mpom3BOJBHO.

P{‘Sn_E(Sn) > 5} =P{|S, —ES,| > ne}
n
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OgBo je 6u 6ut0 J0BOJBHO KaJa |c| He 6u Morio ja Oyie jegan. MHaue uMaMo Jieibere HyJoM. Taj
ce cirydaj Mopa 1moceOHO mcnuraTu. [IpBO youmMo Jia ce y HOCIEIbeM HU3y HEjeIHAKOCTH MOXKEe
cTaBUTHU CByZa |c| ymecTo ¢, jep Tajga camo mobujamo rpybibe orpaHuterbe (rie rof ce OIy3uMalio
caza ce nonaje). Tako je, 3anpaBo, CyIITHHCKU OCTAJIO Ja Ce uciuTa ¢ = 1.

Hexka je X cayuajua Bemuunna 3a kojy je EX = 0,DX = 1. ®opmupajmo uu3 X,, Takas ja je
3a cBako n uciymeno X, = X. Taga je Cov(X;, X;) = Cov(X,X) =DX =1<1=¢, nacy 3a
0Baj HU3 UCILYHeHU YCI0BH 3aarka. Jlambe je S"_nESZ" = nX=nBX — X na je P{|(S, —ES,)/n| >
e} = P{|X| > €} koucTanTa, KOja He TE€XKU HYJU OCUM aKo je Oalr HyJaa. Y3MeMO Jid, Ha IPUMED,
X ~ N(0,1), mobujamo ma je Ta KOHCTaHTA CTPOTO Mo3uTHBHA. [akise, 3a ¢ = 1 He MOpa BaXKUTHU

ciaabu 3aKoH Beankux GpojesBa 3a Hu3 (X,,), na je ogroBop Ha nurame u3 3agarka: HE.




