
Pismeni ispit iz Analize 1 - 3.9.2022.

1. Neka je data funkcija f(x) =
√
x2 + 2x e

1
x .

a) Na�i konstante a1, b1, c1, a2, b2, c2 tako da va�i:

f(x) = a1x+ b1 +
c1
x + o( 1x ) kada x → +∞

f(x) = a2x+ b2 +
c2
x + o( 1x ) kada x → −∞

b) Ispitati tok i skicirati grafik funkcije f .

v) Da li postoji tangenta na grafik funkcije f koja prolazi kroz koordinatni poqetak?

g) Ako je g(x) = −f(x− 2), skicirati grafik funkcije g.

2. Neka je f : [0, 1] → R dva puta diferencijabilna funkcija takva da je f(0) = f(1) = 0 i

∫ 1

0

f2(x)dx = 1.

a) Izraqunati

∫ 1

0

xf(x)f ′(x)dx.

b) Neka je F : [0, 1] → R, F (x) =

∫ x

0

tf(t)f ′(t)dt. Dokazati da postoji ξ ∈ [0, 1] takvo da je |F ′′(ξ)| ⩾ 1.

3. Neka je In =

∫ 1
n

0

x arcsinx dx, n ∈ N.

a) Izraqunati In za sve n ∈ N.
b) Na�i Maklorenov polinom reda 3 funkcije arcsin.

v) Neka je an = n3In, n ∈ N. Ispitati konvergenciju niza (an)n∈N i izraqunati lim
n→∞

an ako postoji.

4. a) Ispitati konvergenciju integrala

∫ ∞

1

ln
(
1 +

1

x2022

)
dx.

b) Ispitati uslovnu i apsolutnu konvergenciju reda

∞∑
n=1

(−1)n

∫ n

1
ln

(
1 + 1

x2022

)
dx

2022
√
n

.


