
Pismeni ispit iz Analize 1 - 2.7.2022.

1. [35p] Neka je data funkcija f(x) = x2

x+1e
1
x .

a) Ispitati tok i skicirati grafik funkcije f .

b) U zavisnosti od a ∈ R odrediti broj rexe�a jednaqine f(x) = x+ a.

v) Na�i povrxinu trougla koji tangenta na grafik u taqki (1, e
2 ) obrazuje sa koordinatnim osama.

2. [15p] Neka je f : [0,+∞) → R, f(t) =

{
cos2 t

t , t ⩾ π
2

0, 0 ≤ t < π
2

. Neka je F : [0,+∞) → R, F (x) =

∫ x

0

f(t)dt. Ispitati

ravnomernu neprekidnost funkcije F na [0,+∞).

3. a) [5p] Dokazati da je arctg x+ arctg 1
x = π

2 za svako x > 0.

b) [15p] Za a > 0 izraqunati integral I(a) =

∫ ∞

−∞

arctg (ex)

eax + e−ax
dx.

4. [30p] Neka je niz {an}n∈N takav da je a1 = 1 i an+1 =
a2
n√

ea
2
n−1

za svako n ∈ N.

a) Dokazati da je ex > 1 + x za svako x > 0.

b) Dokazati da niz {an}n∈N konvergira i na�i mu graniqnu vrednost.

v) Na�i konstantu c ∈ R tako da va�i a2n ∼ c
n kada n → +∞.

g) Ispitati apsolutnu i uslovnu konvergenciju reda

+∞∑
n=1

(−1)n arctg
1√
n
sin an.
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