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1. [10℄ Definisati slede�e pojmove (1.1-1.5)

1.1 [2℄ skalarni proizvod i ortogonalnost vektora

1.2 [2℄ sliqnost matri
a i matri
a dijagonalnog tipa

1.3 [2℄ linearna nezavisnost vektora i baza vektorskog prostora V

1.4 [1℄ linearni omotaq skupa vektora S = {v1, v2, . . . , vn} ⊂ V

1.5 [1℄ jezgro linearnog preslikava�a L : V −→ W

1.6 [2℄ Neka je V vektorski prostor i U,W ≤ V potprostori vektorskog prostora V . Dokazati da je suma pot-

prostora U +W direktna (svaki element v ∈ U +W se mo�e na jedinstven naqin rastaviti kao v = u+w, za

neke u ∈ U i w ∈ W ) ako i samo ako je U ∩W = ∅.

2. [10℄ Neka je U potprostor vektorskog prostora R
5
generisan vektorima u1 = (1, 3,−1, 0, 2), u2 = (−1,−2, 4, 1, 0)

i u3 = (2, 5,−5,−1, 2) i neka je W potprostor vektorskog prostora R
5
generisan vektorima v1 = (1, 1,−1, 2,−3),

v2 = (2, 3, 1, 5,−4) i v3 = (−1, 0, 4,−1, 5). Odrediti bar jednu bazu i dimenziju vektorskih prostora U , W , U +W

i U ∩W . Da li je suma U +W direktna?

3. [10℄ Neka je operator L : R4 −→ R
4
dat sa L(a, b, c, d) = (a+ d, b− c, a+ b, d). Dokazati da je L linearan operator i

odrediti �egovo jezgro i sliku. Na�i matri
u operatora L u bazi E = {(1, 0, 0, 0), (0, 1, 0, 0), (0, 0, 1, 0), (0, 0, 0, 1)}.

4. [10℄ Neka je U skup rexe�a jednaqine x + 2y − z − t = 0. Dokazati da je U potprostor vektorskog prostora R
4

i na�i neku �egovu bazu. Gram{Xmitovim postupkom ortogonaliza
ije od date baze napraviti ortogonalnu bazu

potprostora U , koriste�i standardni skalarni proizvod u R
4
.

5. [10℄ Neka su u ravni date prave p : x−1

2
= y−2

1
i q : y = 2x. Odrediti jednaqinu prave n koja sadr�i taqku preseka

pravih p i q i normalna je na pravoj r : x+ 3y − 1 = 0.

6. [10℄ Neka je A : V −→ V linearni operator takav da je V = KerA⊕ ImA. Dokazati da je V = KerA2 ⊕ ImA2
.

Vreme za rad je 180 minuta.


