
Zadaci za ve�ba�e, Algebra 1 2LR, nede	a prva

Naredni zadaci su "pode	eni"u dve grupe. Zadaci 1-4 predstav	aju osnovni nivo gradiva

i treba da poslu�e za proveru razumeva�a gradiva pre�enog na ve�bama. Zadaci 5-9 pred-

stav	aju napredni nivo gradiva i name�eni su zainteresovanijim qitaocima radi dub	eg

upoznava�a sa materijom. Ovo svakako ne treba da obeshrabri qitaoca, ve� je svima preporu-

qeno da pokuxaju da urade sve zadatke.

1. Ispitati da li je (Z, ∗), gde je operacija ∗ definisana sa

m ∗ n =

{
m+ n ako m = 2k

m− n ako m = 2k + 1

grupa.

2. Neka je (G, ◦) grupa i g ∈ G proizvo	an fiksirani element. Ukoliko je operacija ∗
definisana sa

x ∗ y = x ◦ g ◦ y

ispitati da li je (G, ∗) grupa.

3. Neka je g : R→ R bijekcija i neka je operacija ∗ definisana sa

x ∗ y = g−1(g(x) + g(y))

Dokazati da je (R, ∗) grupa.

4. Ukoliko je (G, ·) grupa takva da je x2 = e za svako x ∈ G tada je grupa G Abelova.

5. Ka�emo da je Abelova grupa (G, ∗) de	iva ukoliko za svako a ∈ G i n ∈ N postoji b ∈ G
takvo da je bn = a. Dokazati da je (Zp∞ = {z ∈ C | ∃n ∈ N takvo da zp

n
= 1}, ·) Abelova

grupa i da je de	iva.

6. Neka su a i b elementi grupe G takvi da je a2 = e i a−1b2a = b3. Dokazati da je tada

b5 = e.

7. Ukoliko je (G, ∗) konaqna polugrupa u kojoj va�e zakoni skra�iva�a (ab = ac =⇒ b = c
i ba = ca =⇒ b = c) tada je (G, ∗) grupa.

8. Ukoliko je (G, ∗) konaqna polugrupa u kojoj va�i ab = ca =⇒ b = c tada je (G, ∗)
Abelova grupa.

9. Neka je na skupu G definisana operacija · i postoji neutralni element e ∈ G. Dokazati
da postoji maksimalan podskup H ⊆ G takav da je (H, ·) grupa.


